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ERVDITOR.VM VIROR V M PAT R O N O FAVTQ. 
riquc fhidiofiflimoM»MardnoDolet,IoannesFerneIiusAmbianas S« 

Nno fupcnore vt Aftronomica 'quxdam opufcula in vul« 
guspropuliflem^vir fecundiflime^plurimas hisinterfpergi 
CJelefhum tum motuum tum qiiaatatum coparadones itas 
tim fum expertus : quarum abfoluta difcufljo non eam fed 
longe capadorem aream defidcraret ♦ Proinde brcuem qua 
dam proportionum traditionem faun(ftimemittere,fuafit impenfc ftudens 
tium commoditas , vtea non aftronomids modo, verum &. philofophids 
difdplinis proprio cuiufque arbitratu adi/d mifcericj pollet comodius:ciuf(p 
opitulatu ad eas difaplinas fpcs cundhs. adolefcerct ♦ Quandoquidem vtrun^ 
quc difdplinaru gcnus & philoibphicum & aflronomicu quippui gcrit pcni 
tius obuelaium, quod non fus quiuis dilucrit:led id lanc hominis quatitatum 
tationibus integrecxcerdtad fuerit opus haud vulgaritcr arduum^Habet nec 
minus ethica philofophia , in ea praefcrtim qux dc luftitia cft tra£lationc, nes 
xus quofdam inextricabilcs folacp propordonum ope difloIubiles^Profcrt 8c 
noftra medicina mirc artifidofam pmlfuum agnitione:quam muficaharmos 
nia, & ccrta propordonu ratiore conftare tradidit Galaius , ta accurataproa 
k£io diligcntia, vt hoc rcliquorumtp mathcmatu ftudio infigniter effloruif« 
fe pcrcefeatur :in quouis dil dplinaru gcncrc politiora quxque nec minus opc 
rola exofculatus^ Quod fi in cetcra qua? illius fdentix funt mctcm obiter de» 
flexeris,omnium natura conftantium Cquanto magis hominum medicamen 
torum'c]p)compofitiones, ftata comifabilium proportione ^rEci , in vcrac^ 
naturam aflurgere mox intelbges^No itaque prorfus infcite antiquis philoib 
phislitcrarum monimentis confccratu cft, harmoniam vnicum rcrum prin* 
dpium cfle: quo valcnte fingula perfifterent, quoquepcrcuntediflrolucrctur* 
Idfane vt vctus , ita vcrc Py thagoricum eft ♦ Varia crgo rd fnigc adhortati, 
arduam, numerilij Platonids C vt in proucrbio eft ) fatentcm proportionii 
traditioncm fufcepimus abfoluendam ♦ Hanc autem in theoremata quaedam 
adigcre minus opportunum ccfuimus : (cd ab antiqua mathematicorum tra» 
ditione paulum clefle£bentes,qualicuit verborum pardmonia diccndorum 
demoftrationcs pcrflxinximus: ne in re mathematica parum cxerdtatis Cqui* 
bus perofae fupramodum funt ) naufeam faftidiumip parerent : ijs enim plus 
fatis fadunt rerum ipfarum axiomata^ At quos demonfb^tionum iuuat pel= 
lidtt^ prxflantia , i)s indubie nihil non demonftratum vidcbitur : niliirvc ex 
indcmonftratis acccptuzni fbrfan quippiam vfu plurimo, ncc abroganda aus 
thoritatein communis fcntenrix naturam iamiam abierit ♦ Quibus demum 
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lods tum Eudidis tum lordani tradendorum demonftrationcs offendanturj 
non ingrate annotauimus: quo breuitas noftra celebrium authorum teftimo 
nijs compenfaretur. Haec itaque funt vir crudiftimc,quaj iampridem tuo no? 
mmi pecubariter confecrada habucram: 8C quae(mihi credito)non tam in co 
mumem ftudetium frugem , quam vt meum in tc animum fufius exprome* 
rem^h lucem prodire fum perpcfl"us:quii prsfertim longc diuerfis obtundar 
ftudi)s,a quibus vel parumper refilirc vix mihi conocditur.Non fatisCfateor) 
te digna,minufij tibi honori futura eft hscmomentanea afditio,vtqui opule 
ta humanarum difdplinarum fupellc<ftile (Tsinftru(^his ,eaif facrarum mufa* 
rum flofculis fpledide' venuftata : qua plerique ditiorcs excomptioref^fafti, 
tuo ex ludo velut ab arce foeamdifUma certatim prodierunt,cclebrc id tuum 
nomcn xternx mcmorixdicantes* At indulgcntiusCconfido) ages cum meo 
partu, li quid fcelens obiter admiflum fit baiigne codonas:nec idcirco quip 
piam calumni? tulerit arauifllmum id tuum iudidiim,pro amuffi quadam aC 
ba vulgo rcccptii : quandoquidcm amicorum gratia ad multa conniuendum 
cflcmonemur.Tua igitur manfctudine,mihiip iamdudum explorata huma^ 
nitate partum hiic iam vcre tuum exapito: cxceptimiep amice fbueto:fittj is 
pignus ac nunquam dilToIuendx amiatiaj glutinum folidiffimu. Dcum opti 
mum interim precor diu ac felidtcr nobis viuas in tcrris, ac dcmum in ^tcma 
proueharc felidtatcm» Parifijs apud dariflimum diua: Barbarx gyrrinafiu, 
ad cakndas Nouembres 1528* 



^PROPORTIONVM LIBER PRP 

MVS, QVO SPECIATIM DE SIMPLICI PROPOR- 
tione diflcritur. 

C Dc proportionis dcfimtionc^ciu ftj fpccicbus aliquot Cap.L 
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Vum naturalis Philofoph/a: pars optima,qua: 
motuum tum calcflium,tum rciiquorn omnium 
veIocitates,agcntium9 naturalium vanos pcrpc> 
iditeflre<flus,non modo mathematicis dcmonftra* 
itionibus firmata fit,fed & quantitatu rationibus 
paflim c6fpergatuT:opportunum 8c impnmis c6* 
jdudbile vifum cft horum brcuem quandam tra* 
ditioncm faccrc:nc in philofophica aftronomic&a 
prajccpta dcdu<flos prorfus deterreant motuum 
f^f^r^t^ Uo ' f"PPutationcs plurima proportionu abdita pra: 

fcferentes.Vanaautcm proportionum theoremata,quxvcIutcarum qL. 
dam proprietatcs funt,cx Euclide ccu fonte quodamVrrimo difcuti-c^ 

hi^u.mus:aquibustamoihoclocodemonflrandafuampartimducm^^^ 
pnem.Non enim vfqueadco nuda crit ha:c commentatioquin dus quarquc 
dica^aappofltisdemoflrauombus^ ' 
Partcs duas huiufcc cffecimusrpriorc dc proportioni-bus * quantitatu om. 
njumcomparat,oncd.duri:pofl^^^ 

bonc,qua:proportionalitas d.ci cofucuit. In hunc vticp modum ficri poteft 
V dc^mnibus apt^ difl-cratur.CQuoigitur notumid fit dequo noflJafiu 
tura cft difputtt,o,a Droportioms dcfinitioncfumedum cfle cxordium,phi, 
lofophicus ordo fuadct. Hanc fic Campanus tradidit. Proportio,cft duaru 
rcrum eiufdem gencns adinuicc ccrta habitudo. Non folum cnim numerora 
8C magmtudinum el\ proporrio,fed 8C cun<aarum rerum qua: quouis modo 
comparan poffunt:vt fum motus in vclocitatc,pondera in gramtate,foni in 
acutic,ali4cp ni gcnus plurima.Ncc demum conucnit motSm numcrocom 
pararcncc magnitudini numcru,ponderi've magnitudine^quod ca diucrfo* 
rum funtgcncrum: nihiie,;fitc6munc,inquo diuerfacoparari poflim.Non 
emm cdcntas numcro,Cvt motui)competit:ncc magnitudiniquatenus talis, 
grauitas(vt pondcn)cfl propria . Et fi magnitudini 8c numcro quant. tas co- 
munis fit,alia nihilominus rationc numcri qua m conrinui quantitate" depre- 
hendimus^cc^Cob/d^numcrummagnimdincmaiorcminorfemvcdiccn^us. 
Non incofulte igitur in dcfinitione didum efl,rcrum eiufdcm gcneris. C At 
cundta quaeinter fec6parantur,fiucin grauitatc vtpondera,fiuein celcritate 
vtmotus,iqualia aut inaxjualia dicntur:fua:i,; inarqualitatis dcnominario* 
ncm habenta numcro vcl magnitudinc. Proindequum cx Ariftotcle Ubro 
pr?dicamcntonim,Maximcproprium quanritaris fit arqualitas vel inaqua> 
Utas,vt hac quippiam ax^ualc vel inxqualc dicatur,ca omnia quarnupcr c6- 
parauimus,quatenus taha^uanritaris rarioncm fubibunt:vt pondus duara 



Altera pro 
portioii dc' 
finicio. 



Proporrio» 
nis diuifto. 



Alteradiui' 
Qo. 



proportiO' 
nis lubdi> 
uilio. 



DE SIMPLICI PROPORTIONE • 
l,l,raniin,& pondus + librarum^c acceptionc fcu dctcrminauonc quant^* 
tatum rationcmhabcnt,& pracdicamcnti funtquantitatis.Ergo non mfcitc 
EucUdcsftcproportioncdefimuit.Proporticcftcertahabitudofcucopara* 
tbquantitatum gcneris ciufdcm.habitudo^gcncnslocum habcttqu^ voxCft 
rcs intcr kcomparatis,vt vulgaris fert opinio,nobis fignificct)eft coUediua, 
nro duobus faltcn cxtremis intcr fe coparatis accepta. Si mauis cam voccm 
non collcdiuam dicerc,haud quaquam refragabor:quippc cjuuin pro bipc 
danco corporcquod vnica res cft,accipiatur. Bipcdancu cnim eft ipfi.mmet 
totum bipedancum,» fua medietas pedanea:inter quic ccrta conftat clfc ha> 
bitudinem.Quum certam dicimus habitudincm,non fatam aut fcibilem de. 
bcs accepiirc,non omms cnim proportio (ccu mox de irrationali dicetur)co> 
onofcibiliscft:verum finitam vtinquit Brauardinustaut talemqualis cft vna 
cum Campano inteUexcris.Eiufdcm gencris,didum cft rationefupcnus cx» 
oofita-non cmmquis aptc dixeritquadrupedalcduplum ad binanu:Ocncc 
hncam duplam ad fuperficicm aut corpus.Sub quantitatcquafcunqueres m 
axiualitatc aut inacqualitatc comparab,les(vt antc didum cft ) coplcdimur: 
nuarfluatenus huiufmodi.quatitatis aut cotinua: aut difcrcta: rationem (ub> 
cuntliabintque intcr fc aut numerorum aut magmtudmum proportioncm^ 
ir Numcroru proportio, Aridimetica nuncupatur:^ Arithmct,ci« difacta 
quanntatem numerorum^ proporuoncm tantum confiderct. At Qcornctra 
no hoc folum,fcd5C omniQ magnitudinu habitudincm pcrpcndit,ob id cjue 
niacnitudinumproportio,Geometricaeftappcllata.C^umitac5l,tduplcx 
Droportio,Geometrica plurimas fub fe proportionutn Ipcacs coll,git,quas 
Arithmeticarcpudiat.LicctcicnimUneas ina:qualcsdcfignare(qualcs funt 
diamctcr & coftaquadraticiufdem)qua: intcr fc habitudincm quandam ha* 
bcnt nulUs numeris aut numcrorum fradionibus cxpUcabilcm. DupUccm 
oroindc proportionc coucnit intellexilfc^rationalcm & irrationalem.Ratio* 
nalis cft proportioquantitatum intcr fe comcnfurabilia fcu comumcatium. 
I rrationalis vcro,cft proporuo quantiutum incomenfurabiUum feu non co* 
municantium.Ciuantitatcs autcm comenfurabiles dicuntur,quarum eadcm 
quantitasminor,parsertaUqubta.PartcmaliquotacamclIcv«lunt,qu^aU* 
Quoties dcfumpta,maiorem quamiiatem efficit metiturcf .Sic igitur.vt furn* 
mati m dicam)vnitas cuiufcj numeri pars cft aUquota:itcm binarius cuiufcp 
numcri paris. Ob ha:c omncs duos numcros intcr fc c6mefurabiles,& quo* 
rumcunm duorum numcrorum proportionem rationalemdici nccclfum eft. 
At macnitudinum qua:dam comenlurabilcs confpiciuntur, vt bipcdalc 8C 
quadrupedalc:fiquide pedalc altcnus mcdietas eft,alterius quaita pars:pro» 
indepars cftaliquota vtnufcj.QuaEdamincomenfuxabilcsfuntmagnitudu 
nes,qu,bus nuUa pars communis eft:quod nuper dc diamctro& coflaqua» 
drati eiufdan tradidimus:harumcp omnium proportib cft irrat,onaUs:com* 
menfurabiUum autem magnitudinum proportio rationalis eft:quod & tu* 
clides qumta decimi clcmcntoru ad hunc modum fignificauit. Oinmfi dua* 
rum comunicantium quantitatu d\ proportio tanquam numen ad numcni» 
f[,De hac crgo rarionali proportionc in primis diiTcrctes^m aEqualem& ii> 
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xqualem cam diningU€mus.Propomoax[ualitatJs,eftquantitatum inter 
a:qualium habiiudo:velutcomparatio binanj ad binarium,& bipcdanci ad 
bipcdaneum.Proportio inaxjualitatis,eft quantitatu intcr fe inaxiualium ha 
bitudo.Inea habitudine autquatitasmaiorad minorcm rcfcrtur,efiq; pr&» 
portio maioris inaxjualitatisrqualis cft + ad x. Aut minor quantitas ad ma> 
iorcm coparatur,eam^ minoris inarqualitatis propomonc dicunt:quam vi» 
dcrc licet t ad +• Non incSmodc igitur i & 4. funt proportio maioris 8i mi» 
noris inaxiualit3tis:idqinumcris bifariam coUatis.Proportionis a:qualitati's 
nullar fpccies funt:at tum maioris tum minoris inaxjualitatis quinquc fpccies 
prarfiniuntur:multiplex,fupcrparticularis,fupcrparties,multiplcx fupcrpar 
ticularis,& multiplex fupcrpartics.Singulis his mcmbris adieda hac vocula 
fub,membra diuidentia proportione minoris inaxjualiratis emanabfit:quod 
8£ in cundis,qua' fequutur,diuiiionibus cft attctius obfcruadum.C Mulu> 
pliccm proportione eam dicimus in qua maior quatitas minorcm plurics in 
vnguc coplcdtitunvt proporriotf ad i,inqua 6ter 1 cxadc colligit:vtdema 
proportio odupcdabs ad bipedalcSupcrparricularis propom'o,ca eft cuius 
quatitas maior minore femel,Gmulq{ minoris partc aliquotam coprehendit: 
ceu 10 ad s:) ad i:8C tandem cuiufuis numcri ad proxime minorcmcollatio. 
hanc fic didacrcdendumeft $ maior quaritas fupcr minorc,partccius,quaB 
aliquota cft^orineat.Supcrpartiens proportio,ca vocatur in qua maior qua* 
titas minore femcl,& praetcr cam,minoris plures partes habcnpartcs hic ap» 
pcllant.plures aliquotas nullam aliquota conftituctes:c6fentancc ad prima 
primi elemctoru Iordani,& ad quarta 7 Eudidis.Omnis numcrus minor, 
maioris aut pars cft,aut partes.huius generis cft .pporrio 7 ad 4.:feptenariu* 
quippe cx quatcrnario & temario ( qui partcs cius eft,fiuc pars no aliquota) 
conftat.Didionis Cgnificarioncm/ua compofirio manifcftat: $ cnim fupcr 
minorem maiorquatitas minoris partes conrincrct.cftappcUata.Mulriplcx 
fuperparricularis diccnda cft quum maior minorcm plurics,ciufquc partem 
aliquotara in vngucm compleditunvelut cft coparatio 10 ad +:quandoqui* 
dem denarius cx 4. bis fumpto,* i qui quatemarij cft medictas,cxa(flc pcr* 
ficttur: ita de proportione feptupcdalis ad bipcdalc cft cenfendum. Mulri* 
plcx fupcrpirticns inrer cas quaritatcs rcperitur/iuarum maior minore plu* 
ries fumpta, ciiifqj partibus fcu partc non aliquota conftat adamuftim:talis 
cftpropomo odtonarij ad ),quum s bis i,duafquccius tcmas/jux nullam 
partcm aliquotam cfficiunt,comprchcndat. 

C Dc reliquis proportionum fpcdcbus. Cap.II. 

Va: nuper ex{>ofita funt proporaonfi gcncra,non paucas 
fub le fpecies colligunt: quas in hunc ordinem referre cft 
opportunu.Multiplicis ^porrionis fbecies, vt numeros, 
in infimtum abire plus faris eft manifeftum, omniumque 
I prima cft dupla,hanc fequiturtiripla,triplam quadrupla, 

llicfli: ddnccps.Duplam cam dicfitmulriphcecuiusqua' 

titasmaior,minorcmpluiicsa:quccomprchcndit:taliseft 6 ad ?.Interhas 
quatitatcs,qug maior cft,dupla altcrius appdiatur,& que minor,fubdupla. 
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Tripla proportio crit inter cas quanti'tatcs,quarum maior minore tcr m vn* 
gucm fufcipit:quadrupla,fi maior minorcmquatcr conti'neat:dccupla,(i de^ 
Supcrpard» ci'cs:& cen(upla,(iccntics. CSupcrparticularis proportionis non pauciorcs 
cuUris fpe» (pedes funtTquarii diucrfitas ex diuerfitatc paras aliquotae proficifcitur, 
qua fupra minorc quantitas maior colligit.Prima omnia fpccies cnfcfquaj* 
tera,inqua maior quantitas cx minorc & ciufdcm fcmifiTe adamulTim con» 
ftat 8C cfficitunvt cfl 9 ad «:qu6d in 9 fenarius SC tcrnarius fcnarij medietas 
confpiciatur.Sefquitcrtia propordo,inter eas eOcquaritates ccfebitur/]uaia 
minor,minorif'queterriapars,maiorcconftituuni:haEc eft duodenarij ad 9, 
4. ad j,& 8 ad 6.S1 pars abquota quae prartcrminorem quanritate in maiore 
continetur,fit quarta minoris,fefiuiquartam eam diccre propomonem con* 
ueni'et,vt "o ad s.Si vcropars ca,quinta fit minoris,fefquintaproporrio vo 
citabitunvt tadem in caput vnum rcm colligamus,ab ea parte aliquota mi> 
noris quanri'tatis quam practer minorcm maior ipfa fufcipit,proporrio fuam 
fortietur appellarioncm.Q uum itacp nullus omninofitaliquotarum parrifi 
tcrminus,innumerac proculdubio fpecies fucrint proportionis fuperparticu^ 
Supcrpartie Uris-CProporrio fuperparriens,plurimas idcnridcm fpecies habct,fuperb6» 
tuCpecies. parricntcm , fupertripartientem , fuperquadripartientem, ali4 (que innume* 
ras,quas naturalisnumerorum ordofatis aperit.Superbiparries proporao, 
ca eft cuius quaritas maior prarter minorem duas minoris partes aliquotas, ' 
qux etfi iungantur ne vnam quidcm cfficicnt,compledi'tur;qu6d fi dux par* 
tesilla:, duxfint tertia:mi'noris,fuperbipartiestertias appellabitunvelutefl 
habitudo inter quincupedale 8C tripedale concepta: 8C quac eft intcr 10 8C 6* 
At fi duae fint quintac minoris,proportio erit fuperbiparticfquintas,qualem 
praebcnt7& f.SupcrbiparricniTcptimas ftatim inter 9 & 7 confpacictur,qua 
9 prartcr 7 duas vnitatcs,qua: duae funt feptima: fcptcnarij, coUigat, nuUam 
* , ^ cius partc aliquotam conficientes.Per ca:teras fuperbiparticnris fpecies pro^ 

gredi pro iam ccepta fcric,nemini arduum vidcbitur. Supertripartiens pro* 
portio,dcfinicndaeft cuiusmaiorquanritas minorem& minoris trespartes 
nullamaliquota conficictcs ax]ue colligit. Quod fi trcs ea:partes tres quarta: 
fuerint,proportiofupertriparriefquartas appellabitur:vteft 7 ad ^..Etfi trcs 
quintx,partesillaEfuerint,fupertriparticfquintaseriKvelut 8 ad ^.Supertri* 
particntefextasnullameftreperire,qu6d ea fefqualtcrafit:atfupertripartief» 
feptimas inter 10 & 7 cofpicitur.Proportio fupcrquadripartiens,ea folet ap* 
pcUariin qua quaritas maior practer minorcminorisquatuor partes nullam 
I cius aliquotam reddentcs,exa(flccontinet:dum illgquatuor quintx fucrint, 

fupcrquadriparricfquintas crit:vt inter 9 & y .Si quatuor feptima:,fuperqua 
driparticnflrcprimas eft diceda:nulla autem fuperquadriparrienfifextas pro* 
Regulx de« pric dici potcft .|£Qu6 tamenharum denominarionimi do<fbina abfblurior 
nominanda' fJt fuuabit rcoulas paucas fubne(flerc:quarij hocc fit prima.Proporrio nulla 

xum propor ' . ° i_ r j ■ ll n ji'^ 

fuperpartiens ambas luasdcnommationes naberepoteita duobus numeris 
quorum prior pars fit aliquota poftcrioris:nam proculdubio quacuis eius ge 
neris,fuperparricularis cft.Obidigitur nulla eft proporrio fuperbiparricnl* 
fextas,nulla fupercripartienfrextas^nulla fupertriparticnfiionas,nulla fuper# 
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quadnpartimfoclauasjnulla deniquc ruperquinoipartienfdcdmafqu/ntast 
Sccunda rcgula,nunquam proportio fuperpamcs dcnominari potcfl i duo Secunda. 
bus numcns.quorum pnor cft partcs numcralcs poftcrioris.Partes numcra 
Ics,partcs aliquotas dico quj non vnitates funt/cd numcrf,nullam aliquota 
cfficictes.Hacdc caufa ^portioquaicft if ad 9,n6appcllabitur fupcrfcxtu* 
particnfnonas,q» fcx nonae,dua: fint tcrtiatca itacp cnt fupcrbiparticflcrtias: 
fic propemodum ncc lo ad 6 proportio dicctur fupcrquadriparticnflcxtas, 
fcd fupcrbiparticnftcrtias.Ex his duabus regulis colligi potcftnullam fupcr* 
particntem a duobus paribus numcris denominationcm fortiritquum quilt* 
bct numcrus par altenus paris maiorisfitparsal^uota,aut partcs numcra* 
•Ics.Tcrriaregula,fupcrparricns proporrionon fflfdpit denominarioncm 4 "^"^^ 
duobus numcn's,quorum pnor maior cft poftcn'orc,aut aKjualis ci.Quan* 
doquidcm omnfs ciufmodi proportio aut multiplcx,aut multiplcx fupcrpat 
ti'cularis,aut multiplcx fupcrparticns confpidtur. Nulla iddrco diccnda cft 
fupcrtriparticnftcrti'as,nulla fupcrquadriparricnftcrtias, aut fupcrfcxtupar* 
tieftcraas.dc his plura capiic quarto. CMuItipIcx fuperparricularis propor* MuJnpIic^ 
tio,ca eft cuius maior quantitas plurics minorem & dus partcm aliquotam S«?rE!£ 
acquc coIIigit.Hoc propomonum gcnus quum duobus prarccdcnrium mcm 
brorum coalefcat,iIlorum autcm quodquc fpccics innumcras colligat,ncccf^ 
fumquidcm fucrit huius quocp mcmbri innumcras fpcdcs cflcrtum rario;» 
nc multiplidtaris,tum rationc(vt fic loquar ) fuperpam^cuIaritaris.Rationc 
quidcm multipli'dtatis,dus fpcdcs funt dupla fuperpam'cularis,tripla fupct 
particularis, quadrupla fupcrpamcularis, & cartera: in infinitum dcducfla:. 
Harum rurfus quaclibct innumeras fpedes comprchcndit:dupla quidcm fu* 
pcrpamcularis has,duplam fefqualtcram,duplam fcfqmtertiam,duplam fefi 
quiquartam,& caetcras qua: ordinc fcquuntur.TripIac fuperpamcularis ha 
funt fpcdcs,triplafcfqualtcra,triplafcrquitcm'a,triplafcfquiquarta,& qux fe* 
quuntur.Plus fatis facilc cft carteras fpccies vtrinque conficcrc,quamm defi* 
mriones ex antc tradiris diluddf fiunt.Nam in duplafefqualtcra maior qua* 
ritas minorcm bis eiiifcp medietatehabet:quoddcprchcndcrc eft intcr s8Cu 
Inter 7 5C ) eft dupIafciquitem'a,quod 7 bis j & tcmarij temam partcmfu* 
fdpiat.TripIa fefquiquarta in his quanritatibus cft,quamm minor dulque 
quarta^maiorem in vnguem c6ponunt:hatc intcr 1 ? & + repcrictur:tripla fef« 
quiterria intcr 10& jrnomaiusfanc fueritnegorium in rcb'quisdefim'cndis. 
CMulriplcx fupcrparticns proporrio,in his quaritatibus eft quarum maior Multfplldi 
minorcm plurics,5: partcs cius nullam aliquota rcddcntcs coUigit. At fi bis 'Vp?'^^^^ 
maior minore habcat,dupla fupcrpamens dicctur:fi tcr,tripla fuperpam'cs: ^ 
fi fexries,fexcupla fupcrpamcns.DuplaElupcrpamcnris cartcrarumquc fpe? 
deram alixrurfusfpcdcs funt innumcrac,exdiuerfitate parris non aliquota 
ortum trahcntcs.Qiium ncmpcmaior quantitasbis minorecumtem'|'sdua« 
bus eiufdcm apprchcdit, dupla fupcrbipamcnftcmas nficupatur.qualis cft 
8 ad irodonari us quippc cx tcrnario bis fumpto & duabus vnitatibusCqux 
temarijfuntduf tcrria:)cxa{flc cofidtur.Dupla fuperbipamctcquintas intcr 
iiSCf coftitucmus:^ it exf bis accepto&duabus vniiaribus/jugdujdiw 
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DE SIMPLICI PROPORTIONE 
quintac funt,connet.Qu6 tadcm otnnia in fummam vna rcdigatur,ha:cduo 
niembra,qui'ppc muliiplcx fuperparticularis& multiplexluperparucs.hoc 
vnico a fupcrparticulari& fupcrpartienti difcrepant,$ in his mmorcm qua^ 
titatem in maiore tantum fcmcl reperire lit.in ilhs autem plunes. 

|[_Vt cuiufque propottionis oblatae rauonaUs terminos con^ 
ftituamus. Cap.lll. 

Ria funt potiilima qua: fi cum appcdicibus plarx diflbU 
uantur,nihil fuperelfe arbitror quod in proporiionu ma* 
teria optare pollis.Primu, vt cuiult^ proportionis extre* 
maftatuatur. Alteru,vt quauisoblataquautate,quauis 
propollonc tum maioris tum minoris maequalitatis ad- 
capradfigamus.Tertiij,qua:na proportiofit mtcrquafuis 
oblatas quautatcs reierat.Hjc aute primoin rationahb', 
moxinirrauonabbus quautatibus,& tandcin^portionalitatibus nitemut 
difcutcre.Primu qub imprefcntiaru diluamus,primos numeros cuiufcp pro» 
porrionis tradcre fuffidet,^ omnis ^porrio in numeris acccpta pcUit^ubin* 
de inmagnitudinibus rcpcriri,ad hjc igitur funto documcta.CPrimS^om- 
nis multiplcx oblata proporrio inter fuum dcnominatorc pro vno extremo^ 
& monadc pro altero coilituitur: ij(^ primi fucrint termiiu j)poraonis iUius, 
Centupla idcirco inter centum 8C vnum,tanqua primos tcrrmnos efiiodtupla 
intcr 8 8i i. Hincfit mulriplicis proporrionis Ipeciescmncs cnafci numeris 
naturali fcric conrinuo Iocatis,fi fcqucntcs cmncs ad vniiatc figiliatim copa* 
rcntur.Porro omniu multiphcium proporrionu minima cU dupla:maxmia 
autc dcdiiTc ncmo prxfumatromnisfiquidcm muluplex maiorc lupra fc(vt 
numcrus)habet mulriplicc,per y t noni clemcntorii lordam. Dupla: propot 
tionistcrminosomnesprcKreabis,fi parcs numcrosfuuinordinercdegcris, 
naturali numcrorii fcrie ab vnitatc mox iUis fubflituta,in hunc modum. 



Qrdo naturalis par ium numcrorum 4[6j8 |io| ii|i4.|i6|i8[to| 
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Tripla; proporrioms Ipecies iingulx emanabunt,li interior ordo naturaletn 
numerorum fcricmhabeat,fuperiorautc numcrosa ternario inchoatcs fcfe 
tcmario fupcratcs:ita vt prima tripla inier j 8C i,fecunda inter 6 Si x confpi* 

ciatur.hacpropc formula. 

N umcri Idc tcrnario exccdctes \ ? 
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Naturalisnumer orum ieries , , , . , i , , , . , . , , . 
Opinor neminc iam ignorarc qua via quadrupla: alteriixfvc multiphds pro* 
portioms cundos tcrminos liceatfigura indicare:fi nempc fupcrior ordo d 
quatcmario exorfus,numeros habcat lc quatcmario fupcratcs,quadrupla:: 
C a quinario fc pcr y vincant, qmncupla: omncs crcabuntur,inferiori ordine 
naturalem numerorum fcriem incundis pra:fe fcrentc.C Secundum docu- 
mcntum,fupcrparticularis omnis proportio primos tcrtninoshabctfuu dc* 
nominatorcm,& qui cum proxime fcquitur numcru.Ob id ergo fpecies om 
nes fuperparticularis cxuTgcnt,innaturali numcrorumfcric quouis maiori 
numao adpioximeminoremcollato.Numerum dico^efubhis forfanvtu» 
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tatem infdtc coprchcndasrbinarii fiquidcm ad i, dupla cfl propoitiorat ter* 
nani ad i .fcfqualtcraiicfquifcprima autc intcr 8 8C 7,3 quo efl fefquifcptimx 
dcnominatio locaf . Supcrparuculariii proportionu maxima eft fefqualtcra, 
minima tamcn nufqua cft cx fccunda partc f i noni lordanijquandoquidem 
minima totius aliquotam partcm darc no cfl,maxima autc cfl mcdietasrhoc 
itaq? vno aducrfaturfupcrparticularis multiplici,^ omnis fupcrparticularis 
fub fc minore admittat fupcrparticularc, quod^j ea minor fit fuperparticu* 
laris quam maior numerus nuncupatrqua: prorfum inucrfo modoin multi- 
phciproportioncaccidcrccopertii efl.Ai-obitcr cuiuis proportioma numc^ 
rovcl numerisfuam(ctfi impropric)damusappellationcm,cundos ferc qu£ 
proportionum meminernt imptefentiarum (ccuri:duplam«£ fcfqualterami 
binario,triplam& fefquitcrtia a temario indifcriminatim appcllates:rurfum 
fupcrtripartientequartasa tcmario& quaternario,dupla fupcrtripartietcm 
quartas a binario tcrtiario& quatemario,vocitantcs.Verum hanc non eirc 
appellationcm ex mathcmaticorum inflituto,quum amplior rci huius fcrmo 
incidcritlibro fecundo dcmonflraturifumus.Supcrpanicularis fcfqualtersB 
terminiomncsprodeunt,inferiori locopariu numcroru fcricIocata,acfupcr 
hunc numcris a tcrnario,fcfc cria ternario fuperanribus.Fient proindcprimi 

tcr mini ? & 1 ,fccundi 6 8C 4.,quod hinc conlpicerc licct. 

— 
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Numcri fefc jer nario fuperantes [ < 1 6 ) 9 [u ( ly 
Naturalisnumeroruparialcrics |i|^.)6(8[io, 

t5eiquitcTOa:omnesflatimapparebunt,fi locus iriferior numeros conrinua 
tcmarij adiedhoneprocrcatos rcapiat:fuperior aute, numcros quatcrnario 
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minicun<fU flatuatur^fempcr^ id forcncccflariumcfl,vtnumcrifupcrioris 
ordinis fcfe vnitatc magis cxccdant quam numcri ordinis inferioris:veIutfl 

/nfcriorcs fcfc quaternario fupercnt,qu inario fcfc cxccdcnt fupen'ores,fi nihil 
prorfus erratum fit.C Tcrrium documentum,fupcrparricntis proportionis 
(quarumcun(5 fuerit denominationfi)primi termini flarim fe oflferiSt ambo* 
bus dcnominatoril»us pro vno cxtrcmo comundis, pro altero autem dcno* 
minationc maiore acccpta.(^umigi'tur fupcrtriparrienfquintasa jecsna* 
cupata fit,hos coniungcs numcros 8 maius cxtremu procrco:intcr quod & f 
poftcrioredenominatorc.oblata cefcbitur proporrio fupcrtriparticfquintas. 
Pari Icge fupcrquadriparricfnonas fnter 9 poflcriorcm dcnominatorem & i) 
dcnominatorum adicdionc confurgcntc,dcprehcndctur. Superparticntfum 
proportionum minima dabilis cftgratia prioris dcnominatoris,c:Jquccft fu* 
pcrbiparricns,qua:fuper fc innumcras fufdpit maiorcs, fupertriparticntcm, 
fupcrquadripartictem,& alias qua: feqMuntur. Porr6,graria dcnominatoris 
pofterioris maxima dabilis eft,& no minima:maxima autcm dixero fupcr* 
partjcntcmtcrtias. At fi dcnominatorc vtruq? pcrpcdamus,nccmaxima ncc 
nunima defignabiUs cftquf denominatorcm vtrun^ fufdpiat:per corollarifi 
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5t noni clcmctorum Iorclani,vcrumquauis c!c<fta,vtruperbi'partictetcrtiaJ, 
iTiaior repcrictur^qujefupettripaptierquartas, 8C minor qu« fupcrbiparticl* 
qulntas.fcddc his fufius poft h«c cft diirercdum. Superbipartientis fpccics 
omnes confurgunt,inferiori lococoftitutisnumerisa temarionaturalem fc* 
ricm tencntibus: fuperiori autem ordine numeris cundis imparibus a qui* 
nario inchoatis.Nam inter primos numcros fupcrbiparricnftcruas crit:intcr 
fccundos fupcrtrip arricnfquarta s;q uodhincconf picito. 
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Hje ctgo funt ^ipccics omncs, k priori denominatorc vocatjcrfcilicet lupcrbf* 
particns,fup€rtr{parti'es,fupcTquadriparti'cns,& ali.ttmaximc tamcnarduu 
fuerit {pcdes omnes ab ambobus dcnominatoribus fi'gura declararc.Supcr* 
biparticntcs omncs,fupertriparticntcs,fupcrquadripartictcs polfunt figilla* 
tim cxplicaritquumnihilominuscadifquifitioquamvtilismagiscuriola Cit, 
farius cft ad ea quae tradita funt& mox cranttradcnda,hoc vnicum tenuifle 
Cuiufe^ pro prJtccptu . C^x documcntis pr?fcntil5us,oblata: proportictfus primos tcrmi* 
poinoisten vti'nucneris,flarim cos duplans,fc^£idos tcrminos:triplans,tcrrios: qua* 
druplans,quartos:afliduaqucmultiplicationcomncsproportionisciufdcm 
terminos c6flabis:quos fubinde in figuram,fi lubcr,difponcs. Vtenim intcr 
7*4. proportiocft fupertripartie(quartas,flc intf r 14. & 8 duplos corum:(ic 
mfusinteT»i& li triploscorundcm:potes&quibufuismultiplidbus nu* 
fncris acccptrs cam ipfam proportioncm intucri.Pracccptum hcK dcmonftra 
Cionem habct 19 quinti,pendctcp ex 14- feptimi clcmcntorum Euclidis,& ts 
quinti:connitutisfiquidcmhis 4. numcris proporrionalibus 7*«4-, 4->*>ficut 
fc habet primus ad fccundum fuumduplum,ita tcirius ad quartij,perfexta 
dcfimticncm qumri:ergo pcrmutaOm vt primus ad tertium,ita fecundus ad 
quaitum.Idipfum cofpicics in fupcrparricularibus,confti'tuti's his ^.nume» 
ris,ii if 8 io,vbi' primus ad fccundum,& tcrtius ad quartum proportionem 
habct fubfcfquiquarta^permutatim quocp ficutprimus ad tcrtiu,ita fccadus 
ad quartum proporrionc habcbit fcfqualteram. Generarimergo.qualis dl 
intcr quofu js datos numcros proportio,talem effc non modo intcr eoru mul 
riplices,fcd&quofuis,qui ad illosal/quamhabcntproportione autmaioris 
aut minoris iniqualitatis.eft proclamadum. Rcliquum cft autc dtmoftrarc 
tcrminos omncscuiufquam proporrionis primorumterminorum mulriplis 
cationc produri:null6fcp rcperibilcs cflc qui ad primos non fint multtpliccs* 
Datis enim aliquibus qui gratia excmpli ad primos fint fcfqualtcri(n6 fanc 
rcfcrtquid prodemoflrationc facicda inexcplumadduxcro)fi igitur (cfqual 
tcri funt ad primos,primi mcdietatcs habcnt, 8C quu talis fit mcdictatii inter 
fc proporrio qualis totorum per quintaquinri,primi fub fe minores patietur 
terminos proportionis ciufdcm,& tandcmprimino eruntprimi:feu minimi 
non erunt minimi^uod maximc rcpugnans cft:ita prorfus fucrit fi fecundos 
fuperparticularcsautquouismodofupcrparticntcs cffe dixerisad primos* 
Rclinquitur itacpomncs duos tcrminos alicuius ^orrionis autprimos eflfe 
autadprimos mulripliccs:non his tamcn obuiat quartos teiminos alicuius 
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proportionis fupcrparticulares cflcad tcrtiosmam n & sproportionem ha< 
bent fclqualtcrajitcm 9 & 6 funt^j; illi feiquitcrtij ad hosui. quidem ad 9,8C s 
ad ^.Haademonflrareconucniebaty^uo abfolutiora prorllifcf ha:fitatiom's 
expcrtia forcnt qu^ tradentur.CQuartum documenta,quum omnis oblata 
tnultiplcx fupcrparticularis proportio duos falte denominatorcs admittat, 
dudo priori in poflcriorc toti^' adicda vnitatccxtremum maius coalefcit, 
quod adpoflcriore denominatoredata fe habet ^portione.Si ncpc quis pti» 
mos cx tc termfnos optet inter quos tripla fcfquiquinta'c6ftituitur jsporrio, 
flarim vt hanc proporrionc percepcris a tcrnario 8c quinario nominari ,duccs 
5 in f ,if CTeabisiadietUcp vnitatc,i$ maiuscxtremQ quod ad s proportionJ 
retinet triplamfclquiquinta,exorietur.Pari arte nullo negotio ccfucris qua* 
druplara fcfquiterriam i) 8c ) primos tcrminos habere. Intcr has proporrio* 
ncsncc maxima prffcribipotcft,nccminima,quadoquidcm a multiplicitatc 
maxima nufqua eft,ncc dema minima a pardcularitatc,vclut cx antc dicflis 
dilucidum cuafitrproinde fi ambasdenominarioncs mifccamus^maxima vd 
minima proportioneex ambabus appellata pra:figcre,repugnans proculdu* 
bio videbitur. Arduum fane fucrit harum proporrionfi tcrminos omncs ta* 
bclla cxprimcrctidq; prorfus ab artc fciun(^um cft, q> cx ambabus denomi* 
narionibus innumera: fpccicru diucrHtatcs oriantur.Quamobrcm plusfatis 
fueritprimis notis tcrminis caetcros dcinceps expofita arte vcnarirquos fuba 
inde tabuls(fi omn/um vnica capax fit)infcrere conuenict.CQumtum dof 
mcntum.priim tcrmim' cuiuiqua mulriplicis fupcrparticnris oblatae,funt nu 
merus ortus cx du<fhi primi dcnominatoris in vltimfi medio denominatore 
his appofito,& dcnominator vlrimus,qui minuscrit cxtrcma proportionis» 
Vclutdumprimi termimquaeraturproportioms duplac fupcrbiparrietiftcr^ 
tias,temarius qui denominator eft vlrimus,ftarim minus extrcmum apparc 
bit:mox du(flobinarioprimodcnominatorein )/cnarius orictur,cui ia<flus 
btnarius dcnominator mcdius,o<flonariu rcddit extrcmu maius:crit igitur 
inter 8 8C ) prima dupla fupcrbiparticnftcrrias.Ad hucmodii exiftimadum 
eft prima triplam fupertrtparrientcquartas inter 4. pro extremo minori,& ly 
pro maiorLrepcrm.MaximamultipIice fuperparricntcm autminima a trf* 
plici dcnominatione prarfigerc,ncquaqua cft pofllbiletquum pra:fcrtim fim« 
plcxfupcrparricn5fi£maximam& minimam repudiet.InpraEfiniendis alijs 
hariimcc proporriona cxtrcmis,prxftitutum praEccptumimitarcHabes er» 
go fummatim his quin(^ documcnris cuiuf^ proportionis defignandaeter* 
minos omnes,quos non modo in numeris,verum etia in magnitudintbus 8C 
ali js quae quanritatis rarionc habent,Iicct figillatim repcrircNcc horum de» 
monftrationem aliamquis mcdiocritcrcruditus expofcet,quam fingulorum 
mcmbrorum definitioncsthis enim planc conftat operationum ratio. 

C De vulgarium fra<5b'onum redudlione,* carum mutua 
compararione. Cap.IIII. 
jOlasnumcrorii proportioncs tradidi(Tc,nihiI pra fcfcrt diflficul* 
tatis:cd(^ prorfus incomp!cta,nec minus arrifido carcns cft tra<f!a< 
tio:decet proinde drca ^uaritates cotmuas hic obiter verfari.Qufi 
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DE SIMPLICI PROPOR.TIONE 
autctn carum diuifioncs tata fint varictatc,vt C eas dTcrre velim voccs flatim 
defintquibus cas appcllcm,nifi fradis vtar numcris(noncnim ccntcfima pe* 
danci partem,alio quam hoc fradbonis nominc nucupare poflimus) opcra^ 
preciu arbitror hoc loco prius quam ad fcqucntia progrcdiamur,dehjs quo» 
ad fuffecerit egifle.Fradioncm iticp nihil aliud dixeris quam partem rario^ 
nalcm totius:rarionalis autcm ea cfl pars,ad quam totum rationalem habet 
proporrionem:crittadcmfradio,pars aliquota aut partcs torius.Eflautcm 
fradio triplcx, Aflronomica,Gcomcttica,& Vulgaris.In Aflronomica,to^ 
tus circulus in fcx figna phyfica difpefcitur:figna m 60 gradus, gradus i'n 60 
minuta:minutum in totidcm fecunda,fic & dcinceps. Qcomctra: ali js vtutur 
fra<fbonibus,milliariaCquidem ftadia 8 aiunt fufcipcrc:fladium,i x j paflus: 
paifus dcniquc + cwbitos habct:cubitus,pcdcm cum fcmiflc:pcs,4. palmost 
palmus,+ digitos:di^itus,4- ordcacca grana:ncc vltra proccdit vfus. Vtrauis 
harfi fradionum partibusmagnitudinacxprimedis vtimurat quoticspars 
qua:pia magnitudinis minus comodc potcft aut Aflronomica aut Qeomc* 
trica fradionc dcclarari,ad vulgarcm flarim conuertimur.Nam tcrria partc 
palmific appcllamus,q>nccdigiris,ncc granis cxpromi qucat.Ncc alienum 
cuiquam videatur c|> fradiones omncs tum AflronomicajtumGeomctrica:, 
vulgaris quocp fradionis dcnominarionc rccipiant,ncc contra trcs etcnim pc 
dcs vnius paflTus^tres funt quinta: ciufdem:at du? terriae vnius palTus no alia 
dcnominationemhabebunt.Subhis,numorum fradiones & quafuis alias 
cffidascolligi deberc,ncmo cflqui dubitaucrit.CCa:tcrum,duos numcros 
(vt cxprimatur)cxigit omnis vulgaris fradio:quos fcnbentcs linca pcrbrcui 
diflinguimus,altcrofurfum alterodcorfum mancntc.Qui fupcr lincam efl, 
numcratordicitur:alter,dcnominator. Ad hunccrgomodum fignificaucro 
quatuor fcptimas |: vbi 7 denominat qux partes fint aliquotaeintcgri:+ ve* 
roquotca: fint apcrit:ob id illc dcnominator erit,hic aute numerator. Vulga 
rcm fradionem dupliccmdicunt:hanc fimplice.illam fradionis fradionem, 
ca dctcrminarionc.Fradionis fimplicis,nun>eri omncsin rcdo profcratur, 
& fcriptos linca dirimit:vtfuntquinque odauac J.Fradio fradionis plures 
habct & numeratorcsSi denominatorcs:primus numcrator & primus dcno» 
minator in rcdo cafu proferuntur, reliqui omncsin gcniriuo.Et numcri in 
ncminatiuo prolati(fi fradione faibcre lubct)in finiflra partc conflituutur, 
linca,vt prius cft didum,(cparari:qui in gcniriuo proferutur,dextramparte 
habct nulla intcrucniente linca. Dua: itatp quinta: trium fcptimarxi fic literis 
difponetur | ^:& trcs quartae duara terriarum,fic i sSi forlan optcs nouiflTc 
cxpcrimcnto partcquaiabhac pofleriorc fradionc nomenhabct,totum in* 
tcgrum diuidc in trcs partes aaquas^mox duas illariifimul acccptas in + dif» 
tinguc:nam trcs cx his quarris crunt trcs quarta: duarum temarum:quod in 
cundis proportione cft cffidcndum: funt autcm 1 * mcdietas torius, quod. 
hincvclimconfpicias.Hacc dcmum fradiopluies comprchendcns dcnomi* 
natorcs in genitiuo , ^ J ; > nobis indicat quatuor feprimas trium quintara 
vnius quarta:.Pofluntaliae plurimae fradionu mixrioncs fieri/juas pro cx* 
pofito modo diftinguerc coucnict. De earum autem omniu rcdudionc/unt 
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haec documenta pramn'ttenda,q> diffiale Cit non rcdudas in vfum coucrtcrc. 
CPfinium documentumantegrorum numerus pcr fradionis denominatO' 
rem multiplicatus,numcru fradionii pra:bct quibus ca intcgra acquipollcnt. 
Vt fi lubcat + pcdanea corpora in fuas nonas rcfolucrc,f pcr 9 multiplica- 
buntur,hinc^;ficnt '^,quac 4. pedaneis xquales funtjnucrfo opcrationis tc* 
norc,fradlioncs in intcgra c6uertcntur,n numerator pcr denominatorcm di^ 
uidatur.Quo padlo diccndum cft ,quinque integra rcddcre:& 'J,fcptem 
integra cum |:itaenim voluntnumcratorum diuifionespcr dcnominatorcs 
Bi<f\x:in quibus quum aiiquid rcliduum manct,id a prioris Gradionis dcno* 
rainatore vocabitur. |£Secudum documcnta,fra<fb'o omnis in alia fradione 
fiuc maioranfiucminoremutabitur,ri numerator reduccndx fi^dlionis pcr 
dcnominatorcm alterius ad quam fit redudio ducatur,mox diuidatur pro* 
uenicnspcrdenominatorcmrcducenda:.Inexcmplo,-'ad ^ reducctunSi 
ad ^»nam multipiicado 6 per 10,60 fiunt:quibus per if diuifis^^. rclinquiitur 
in quotientc,qua: funt 4 lextar.Nonnuquam abfoluta operationequippiam 
relinquitunidautem fradionis cuius erat pars dcnominauoncm retincbit,vt 
quum 1° rcducenda: funt ad quintas,du<flis 10 pcr y ,yo c6crefcunt,quac vt per 
i{ diui(eris,)quintas in quotientecofpicics manetibusvndccimdeamincrti|'s 
vnius quintx. Ergo |°,funt 1 8i i| J.CCTcrtium documcntum,vt fratfbones 
(implices diuerfarum denominationumin candem tertiam mutentur,deno> 
minator in dcnominatore ducendus efl,fiet^ denotm'natorc6munis:rurfus 
vtriufcpnumeratorcin altcrius denominatorcm du(flo, producfla iungemus 
quo fubindc numerator comunis fuccrcfcat. Quum itaquc fucrint * & ? ad 
eandcm fraiflionc tertiara reducends,multiplicatis 7 pcr 9>fiunt6} denomt* 
nator comunisrdudis practerea 4 in 9 Jiunt ^s.SC 6u&is 7 in f fiunt )f ,quae 
lunda numcratorcm comuncm conflituunt 7i:crunt ergo ^ At quotics plu 
rcs q dux fimpliccs fra<flioncs funt,id de duabus in primisefl abfoluedum: 
mox idcm cx rccens producflafii tcrtia cffccifle oportebit. Vt fi dcbeat \ i 8C 
i in eandem c6ucrti,fic proccdam.tcr 4. funt n denominacorc6munis:item 
bis 4. funt t,8c ter j funt ^tquum itac^ 8 8C 9,17 efficiant numcratorem c6mu» 
ncm,crutdua:prima:fra(fboncsrcdudbcad Porro ita remabfolua,quin« 
quics u funt 60 commums denominator:& quinquies 17 funt s^,itcm ter ix 
funt i6,haccvtiungentur,ui comunem numcratorcm dcdarabunt. Acqui^ 
pollcntcrgo trcs itlae fimplices fradliones, 'H.hocdocumentumfrcquenticn 
in vfu,q> dua: fradtioncs fcmper in tertiamexadlc conuertantur,raro tamen 
vna fimplcx in altcram rcduciturquin quippiamn6rcdu<flum& indiuifum 
maneat:id autcm maxime obcfl ne oblatarumquatitatum proportionem in 
vngucm dcfignemus. H^Quartum documentum, fracSioncs fra<fbonum ad 
Cmplicem fra^llioncm reducentur,du<fb'sdenominatoribus carum interfc:fic 
enim denominator c6munis cffia'tur:& du<fbs inter fe numcratoribus,c6mu 
rus earum fit numcrator. Vt quum animo cft i * in fimpliccm fra(flioncm c6# 
ucrterc,i pcr t multiplicans,6 c6munem numeratorem facio:& 4. in j du(fiis 
10 denominatorc6mum'sc6ftituitur.fiunterg0 5^.1tcmpropofitisj J^.duco 
) m i,8C ortum 6 rurfus ducoin },fiunt^; 18 numerator c6mums«Sic ferc in 



Integronim 
in fradionrt 
conuctfio. 



Frafbonis 
tn aliam 
frailioncm 
conucrfio. 



Piurium fta 
^onum tn 
eandctn coa 
ucrfio. 



Fraftto fra» 
^iontsivc in 
(impliccm 
vcrtatur. , 



Fraftiooum 
cornunuan' 
ctum compa 
rado. 



Fraftionum 
prorfus di • 
ueifarum co 
panoo. 



Fraftio fra> 
fboni j.vt ad 
alias compa> 
Rtur. 



DE SIMPLICI PROPOR.riOME 

dcnominatoribus, + duco in ?, & 1 1 confcdum in 7, fitt^y denommator 8+ . 
quarc fradioncs fllac ^ Jtquiualcnt. Eadcm prorfus ars fucri t ctfi longe plu* 
res fradlioncs fint in obliquo.Iuuarct(nccdubito^modum qucpiam facilem 
de abbreuiationc fradbonum in hncordmcm rcdigere,at q» fimilis pofl hxc 
futura fit traclatio,in fcxtum caput rcm inregre difcuticndam tranfTcremus. 
|[Nunc autcm adijdenda funt documenta,quibus inuiccm comparatarum 
fradionum quamam maiot fit aut minor ftatim dcprchcndamus. Sit igitur 
primumhoc.Fra(fbonufimph'cium diucrfarum,fi dcnominatorcs acquales 
coperiantur,eamaforcflcenfendacuius numcratorefl maiorrfunt nempc ^ 
maiores» .Rurfus,quum numcratorcs acquales funt, maiorea iudicabitur 
<m'us denominator efl minorrvt \ maiores funt | ,& | maiorcs -| . Caterum 
nonnunquamfradboncm ad fuum integrum c6paramus,quaEco quando^ 
maiorcft,quandocpminor,etq; noraroacqualis.Maior quidcm eft,quotics 
numcratormaiordcprehenditurdcnominatorcrvt 1 integru fupcrat,ita & |. 
Dum autem numerator axjualisdcnominatori c6pcritur,fradb'oea aqualis 
cft intcgromam |<vcl J intcgrum reddunt,componunt^ adamuflim. At Inte 
gro ea fradWo fimplcx,minor eft diccnda,cuius numerator efl dcnominatore 
minor: nemo cnim non iudicauerit * vcl ^ longc minorcs eflfc intcgro cuius 
funt fradioncs.Conrinua: cuiufpiam quatitatis magnitudine cxprimentcs, 
hac fcmpcr(fi qua vtcndum fit fradionc)vrimur,& non maiorernunquam fi» 
quidem ex vfu diccmus corpus aliquod cflTc 4. pcdum & ^ , fcd verius id eflTc 
diccmus 5 pcdum 8C i.Maiorcm itaqp fra<fboncm folum intcr multiphcadum 
aut diuidendum effiamusiqua: tame mox vt fuborta fucrit in fuum intcgrii 
vcrtetur.CAlterum documentum,comparandaE fradioncs fi 8C numcrato' 
re 8C dcnominatorc diffcrant,altcram c6ueniet in alterius dcnominatore ver* 
tcre,per fccundum documcntum huius:8£ quac harii maior cognita fucrit cx 
prarmiflTo documento,eadcm & maiorem ante rcdudioncm fuilfc eflprocla* 
mandum.Excmplisagcndum cft.Lubetvidercquaeharufradionum ,*& | 
maiorfit,rcduccs priorcm adpoflcrionsdenominarionc,duco y in s,8c orta 
H-f pcr if priorcm dcnominatore diftribuo,fiuntq; in quoriente i:qua: quum 
sEqualesfi'ntpofteriorifradioni,dico ,f& ^JEquipollerc.AdhaEc,fi ofTeratur 
ASC jl,ducens 8 in 10 procreo 8D,quibus per 1 j denominatorem priore diui» 
Cs,6 inquoriente rcpcriunturfupcrfuntq; 1 indiuifa:concludoitaq? conri* 
ncre 8C ,^,proindc priorcm fracflionc maiorcm clTc poftcriorc.Similibus 
cxcplis tete velim exerceas quo crcbriori vfu operarionis rario tibi pcrfpcda 
fit in cundbs . CTcrrium documentum,quum fra<ftio fradhonis ad fimplice 
fradioncm aut altcra fradioncm fradbonis coparatur,dccetomne fra<fb'one 
fra<fliom's in fimplice fradlionem prius coucrtcrc arte tradita,mox fimph'da' 
fubortarum maior cx praiccdenri documento clidctur. Vt dum compara> 
mus * J ad i,quum illa fra<fb'o fra<flionis ad reducatur,ha:c autem fimplex 
in poftcriorem verfa folum |& \' ; confidat,mcritoillafra<fHofra<fliom's mi» 
nor erit fimplid fra<flionc. Ad huncmodum(fi opcrationem intcgrc 8C in vn* 
guem 3bfoIueris)dcprehcdcs * l maiorcs efCe^ J:quum fimplidum fra<fliona 
ad quas illx reducuntur ^ maiores fint ~.De his autcm,quz(ctfi Arithme» 





tlBER. PRTMVS. ^ 

Hca fint plu fquc fatis vulgata^pracmifiire oportcbat,ha<flcnus fit dxdlum.cE» 
tera dcinceps profctjuamur. 

H^Data quantitatc,quo pado altcram prarbcamus aut ea maiorcm 
aut minorem,qua:ftarutam quauis proporaoncm tum maioris 
tum mfnoris inasqualitatis fcruetad eam. Cap. V» 

Vc lam perrinet quauis quantitatc fignata(vt tcrnario^al^ 
teramc6flitucrc,qua: data proporrioncm(ceu fefquaJtcra) 
rcfpcdhi illius obfcruct. Quod vt magis pcruium fiat,fcire 
licct in primis quum quantitas fpecics duas comprchcdat, 
numcrum&magnitudincm^hanccuiufcpdencminarionis 

partes habere.Eltenim(vtcum Ariftotcledica)omnisma* 

gnitudo intinita diuifione adcmptionccp rationalium parrium:& in quotvis 
aa^uasmagnitudincsdiuifibilis. Numcrus autcm ctfi appofitione inhnitus 
fit,fcmp6rqi numcro fieri pofiit additio,ncquaquam tame in quotvis partcs 
diuifibihs eft:ccu ternarius oftendit,qui ncc mcaictatcm nccquarta aut quin* 
tampartcmfufcipit,quatcnus fimplcxnumcrusdl.Nonnulh fiquidcm du* 
phccm numcrum ftatuentes,altcrum rerumdiuifibilium,vteft temarius pc* 
dalium corporum:altcrum indiuifibihum,vclut eft temarius angelorum,ilIii 
afTirmat cuiufcp dcnominarionis partcs habereciufcp mcdietatem eire pcda* 
ncum cum fcmiffe:hunc vcrominimc. At i) prorfus a vcra tum mathcmatica 
tum logica rationecxorbitant:quadoquidem impar omnis numcrus mcdie* 
tatcmrcfpuit.Siigitur tcrnarius pcdaneorum mcdictatcm habct,id mimmc 
erit qua rarionc numcrus cft tcmarius,fcd qua ca quorum cft numcrus funt 
cotinua diuifibilia in fcmper diuifibilia.Proinde quod in prarfcns tradanda 
fufcepimus nequaquam generarim fieri potcft in numcris,quatenus numen' 
funt:verumin magmtudinibus id amphtertradctur,obparrium fuarumdi' 
ucrfitatcm.quasfracbonesjfradionumtj fradioncs appdlant. Suntotamcn 
hfc documeta dc numcrisfimplicibus/juiquatcnus tales funt confideratun 
qu6f(cp numcros rcruindiuifibiliumvulgovocat.CIPrimumdocumentum, 
OmniVnumerus fimplcx qualibet multiplicitaris fpeciem admitrit,cum du? 
plando,triplando,autquadruplando.At no omncm fupcrparriculaicm aut 
fuperpartientcm quifquam numcrus habct:fed eum folum cuius in fe dcno? 
minatorem vd dcnominatores comprehcdit.Prior pars ex fe plus fatis pates 
dl,q> 8C binarius 8C temarius SC quiuis aUus numcrus duplari,triplari,qua« 
druplarifi; poflit.Partc autc poftcriore innucrc volumus quatcrnarium nu* 
mcrum habcrc fcfqualtcrum fupra fc,qj fdlicct feiqualtcr a mcdictatcdcno* 
minetur,ha:c£j; fit in ^..Habctdcmum & fefquiquartum,qui a quartaparte 
(quam 4. habct)appellatur:habct tandemfupertriparricntcmquartas,quia 
tribus quarris nome fortitur,nam i in 4. funt:nu]lum aute numcra non mul' 
tiplice pra:tcr hos fufapit. Rurfum 7 refquifeptimum habct maiorcm fc:fu» 
pcrbipartientemfcptimas,fupertripartictcm feprimas,fupcrquadriparricnte 
feptimas,fuperquintuparticntc feprimas,& fupcrfcxtupartientcm fcptimas. 
Hos aute numcros maiores dcprehendcre licct,fi minori ea pars aut cae par* 
tes adijciantur qua:maiorcmdcnominant. Vtquum rcfpe<flu 9 rcpcricndus 
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DE SIMPLICI PROPOR.TIONE 

eftnumcrusfupcrbipart{cnftcrrias,ideft/jui ad 9 proportionehabetfuper' 
biparticnteni tertias^nouenarioduos tananos qui eius funt * adijcies^reddo 
if quEcfitum numcrum.Hinc nuUo negocio colligere potes omncm numcru 
qui rcfqualtcrumhabct^omnc mulupliccmlcrqualrcrumrccipcrc:& cuiadcfl 
fupcrbiparticftertias,adcrit& omms multiplex fupcrbiparticftcrrias;quum, 
vt nupcr eft didum,omnis numcrus omnem muitipUccm fupra fe patiatur» 
Quo pa<flo hos rcperias,non arbitror tc latere:quadoquidem parte qu* re* 
pcricndum numcrum dcnominat minori adiecla^maior prodit cfficirirque. 
Sufcipit itacp quinari us numerum triplum fuperbipartientcm quintasrquem 
^ ftatim aflequcris fi quinarium triplcs,ortisiji' ly duas quiritas quinarij,hoc crt 

Quam pro» ^ adieccristfiuntautem i7.|£Secundum documentu,nuliu ^ numerus omne 
minori qui' fubmulripliccm/ubfuperparticulare.vcl omnem fubfuperparticntc paritur. 
uii numeru» Qf.^ (s folum fubmultipliccm habct,cui pars incft aliquota comuncm habes 
lubcat. (Jcnominationcm cum illo fubmulriplia:ca autcm pars eft numcrusqui in* 
ueftigatur. Quinarium itac^ nccfubduplum nec fubtriplum,fcd folum fub* 
quincuplum contincre dixcris:fenarium vero 8i fubduplum 8C fubtriplum, 
cjui funt ) 8C i,partcs eius aliquota-.Porro is numerus lubfuperparricularcm 
habetqui in partes aliquotas plurcs vnadiuiditur,q iint ca: a quibusfubfu* 
pcrparticularis denominationcm fufcipiijcoftabit autcm is fubliipcrparticu^ 
laris numcrus,vna earu partium aliquotatum a propofito numero dempta» 
Hoc prsccepto ftarim ccfcbis itfubfcfquitertiumnumcrumadmittere:qu6d 
fubfcfquitcrrius a ternario vcl tcrtia partedicatur,& u in «(.partcs aliquotas 
(quxfunt4tcrnarij)l"ccctur.Abeodcmumvtvnaquartarum(quaecft j)fub* 
duxeris,noucnarius apparebit fubfcfquittrtius numcr us,qui pridcm inucfli 
gabatur. Ad hunc modum if fubfefquiquartum habct,diuiditur fiquidcm 
inrpartcsjcquasrquariivna dcdu([!la,iomanct fubfcfquiquartus numcrus» 
Ad hax,is numerus fubluperparticntecoprehcndirqui in totpartesax]uas 
cft diuifibilis,quotus cft numcrus cx duplici denominatorc (ubfuperparrir^ 
ris confcdus.Rcpcrietur autem quf fitus fubfupcrparties,fitotcarum partifi 
a maiori propofito numcro dematur,quotus eft prior denominator. f^ixtris 
proindc «c fubfupcrbiparrientc tertias c6rincrc:hic nantp a i & ? nominatur, 
qui iun<fh' r componunt,eftii; 10 inquincf partcsaquas(nam in y binarios) 
diuifibilis.Quffitumtandcm numcrum 6 efle dcprchcndes,qui duobus bi* 
nanjs a 10 fubdu<flis,fupereft.Itcm ii,habcbit numerii fubfupcrbipartictcm 
quintas:namfccaripotcftin7 partcsacquas,quae erunt 7 temarij:abeoque 
duob^ tcrnarijs dedudis,i8 relinqucrur^politus numerus.de his hadcnus. 
lamtempus cft vthccinquanriraribusconrinuisapgrcdiamur.lTTertium 
quonis par. documctum fcqucntium bafis,omnis numcrus rerum diuifibilium potcft in 
tt*( xquas di quotuis partcs aKjuasdiftribui , idq; ftatim fict numcro pnus in partes ali* 
"'^^' quotas diuiforis dcnominationcmhabcntcs,rcfoluto:moxiUarum parrium 
aliquotarumtotdcfumptispro quoriente, quotus crat prior numcrusdiui^ 
dcndus. Verbi gratia,dcbct diftribui y pcdes in tres partes acquas^quum nu^ 
merus diuidcndus fit y ,& diuifor ^,rcfolucrur y pcdes in fuas terrias.& 1 tera 
tix pro qualibct partc fumcdae funt,quotus cft j numcrus diuidendus.Sic y 
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pedibus m j partcs di'iu'fis,qu£dibct partium * coplecfletur.Ita feptupcdalf 
corporefn + partcsccquasdiflindlojpartiumquarcj 5 pedanci contincbit:& 
quinariom 7 partes diflributo,parti'um quxlibct ^ complcdlctur.Quod fi 
forfannumcrus illc rcrum diuiribilium diuidenduF 8C integra 8C fradtioncs 
habcat>tntcgra in fra(ftiones Hatim couertentur >fiue aflronomicx fiuc vulga> 
resfuerinttfradliones autcm conk£lx cxpofita artc diuidentur. Id exemplo 
darius rcddctur,animo efl diuidere j pedalia cum \ in ^ pavtes a:quas,rc(bU 
ucntur in primis j pcdalia in quibus adie^fla fiunt:h is i| per 4. diflri* 
buens^i in quotiente copcrio.Quare fi $ pedalia cum i in partes diuidan? 
tur,qu(libetpars^ erit.Sumatur exeplum diHidlius>lubcr 4. pedalia 8C \ pet 
j £h'uidere,rcfr»luantur 4. pcdaliain ii,quibusadditis?,i^procreantur.has 
demum tertias volcns intcgre pcr y diuidcrc,rcfoIuo in ^^, quae funt quintas 
tertiarum,vd(vt manifdlius dica)quarum qujlibct cfl i 'tmoxpro qualibct 
partediuiforiscapioinquotiente ',.hasdcmumquintasinfimpliccmfra« 
(fbonem rcfoluens, j| ef{ido:codudo itacp $ fi 4- pedalia cum | in ; partes dif« 
tingantur,qua:libetpartiumerit vnius pedalis.In geometricis autaflrono 
mids fradionibus nihil magis cfl ncgodj,quarc carum exempla in praicns 
omittimus.CQuartum documentum,vt rcfpcdu cuiufqi numcri rcrum di# 
uifibilium,cuiufcun(p proporuonis dctur quautas maior,oblataeproportio' 
nis primi tcrm/ni inueniantur,exdocumentis tertiocapitetraditis,n)6xque 
primo oblatus numcrus per minorcm terminu iliius proportionis diuidatur 
cx praemiffodocumcnto.Sumatur demumquantitas ficfehabcns adquotie» 
tcm,ficut maior terminus oblatx proportionis ad minorem. Vt fi iubeamux 
quantitatem prxfigere,quxproportionem habeatfuperbiparticntetcrrias ad 
4. pcdcs,quumprinu tcrmini inter quos illa vifitur proportio,fint y 8C y.pct 
minoremillorum,qui temarius efl,diuidcns 4pedes,in quoricnte repcrio 
Diuiduntur itat^ 4- pedcs intres partes,quarum quaclibct efl i , nunc autcm 
quantitas,qua: quin(^ ex his partibus cotinebit,efl qua qu^rimus.Ea igitur 
erit ^yfiue 6 pedum cum \ , quare condudo 6 pedes cum * ad 4. pcdes pro* 
portioncm habcre fuperbipartientemtcrtias,quam priusvenabamur. Eodcm 
prorfus modo fi quatitatem inucfligemus,quf proportionem habeat fcfqui« 
terriamadquadrupedancu corpus,illa crit f pedum cum i.|£Qlu'ntumdo' 
cumentum,numerus minor oblatam proporrione minoris insqualitatis ad 
qucmuis propofitum maiorc refcruans,rcpcrietur primis terminis eiufmodi 
proporrionis,vtantc ,flatutis:mox fiquidcm propofitonumcro pcr maiorcm 
tcrminum proportionis feclo,minor innotefcet qui ea fc habeat proporrione 
ad partes maioris,qua minor terminus dats proporrionis ad maiore. Velut 
ii repcriedus eflnumerusfubfeiquitertius adbinarium,quumprimitermt'nf 
illiusproportionis fint 4.fecabo x per 4. feu in partcs 4. ax^uas^fiet^qu^^ 
libet earum J feu i.Conflat tunc i fic fc habcrc ad ^ ficut } ad 4. : dico itaque 
vnius pedis cum ad 1 pcdcs,cfle fubfefquitertia qua:fitam pro(>ortionc.Ita 
dignofces refpe(ftu 7 pe(jum,4. pedcs cum '- proporrionc obrinere fubfupcrbt 
partientcmterrias,qualis efl ? ad r : diuiduntiu quippe 7 pedes in f partes 
acquas/^uarum qu^libct efl trcs car um,qu ^ ^ feu 4. pcdcs cum ^ cffictfit^ 
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funt i6 qui' quacrebatur numcrus.Excmplisaltioribus&obfcurionbusfcfe 
Alrera opc« quiufspoteftexcrccre.CPo^^r^*^ his duobusdocumctisdeprchcndcrcpo 
tcs modum quo in fimphcib» numens^uod hoc capitc propofitu cfi,ah'tcr 
quam duobus pnmis documcris tradidimus,exccrpas.Mcxlus autcm cft vt 
fempcr datae proportionis primos tcrmtnos confbtuas cx tertio capitc,confe» 
rcs fubindc fimphccm numcrum ad ahcrum cxtremorum prout rcs cxigit^ 
pcrpcndcns poiTit'ne is fimplex numcrus in tot partcs ahquotas fccari quot 
vnitatcs in co cxtrcmofunt cui coparatur.Vbi cnini id contigerit,rcpcribih's 
cft numerusquem cxpofcis:fin minus,prorfus irrcpcribihs eft.Vclutquum 
dari dcbct numerus fupertripartiefquintasad iy,vidco an is numerus poflit 
in s partcs arquas diftnbui,vt y huius proportionis minuscxtrcmum(funt 
entm ? & 8 duoeius prtmt termini).Quod vtita noucro,if adijcia trcs eius 
qutntas,vt 40 cxcrefcat,cam habcns proportionc ad oblatu is quam sad j: 
in huncJipmodum adimplcbituroptatum.In proportioncminoris inaf^quali 
tatis,tubeor fignarc numcrumfubfupcrtriparticntemquartas ad i^tprimi tcr 
mini illtus proporrionis funt^ & 4.:vidco proindcpoifit^nc 19 in feptc par-« 
tes a!quas,vt fcptcnarius diftribui,id autcm quum fieri ncqucat,pronuncio 
quxfitumnumeruhaudquaquam fignari pofTcAt rcfpedu xi dabiturille 
numcrusfubfupcrtriparticnfquartasrquandoquidcm n diuiduntur in 7 tcr 
narios,qui funt partcs aliquotftfumptis itacp 4.temari)s,ii effiaturquffitus 
numcrus.Cenfucris hacartc numerumdarifubtriplum fupcrquadripartie^ 
temqu tntas(intcIIigo didioncm fub in totum fcrri)ad sj . Nam quum primf 
tcrmini proportionis illius fint 19 8C 5,poiTintq; 57 in 19 tcrnarios diuidi,cx 
his r coHigcnsjK reddcsqua:fitutnnumerum.Hoc vtcris modo fi quando 
altcr proIixusvidcbttur:at(ctfi ncutcr dcmoftrarionccarcat)prior eft intclli# 
gt^biltor^manifcfta prae fc fcrens dcmonftrationis rarionc.|[R.esomnispraE* 
fcnti hoccapt'tcfufccpta,etfi abundc dtfcufla fi't,non incomodc nihilominus 
omnes opcrationcs demonftrationis via traditas,in vnica concludemus:qu6 
quifqucopcrandi laborcleuetur.Cuiufuis crgo quantitatis denominarionc 
pra:ftituta,vt ad cam cxtrcmum cuiufpia proportionis aut maioris aut mi* 
noris inaK|ualitatisc6pcriatur, prarfinicdi funt primi tcrmtni ilhus ^portio* 
nistdatdcp quatitas primo ordinc cSftituctur, fccudo ordinc extrcmfi maius 
proporrionis,fi ca maioris fit inxqualitatt's,aut minus,fi minoris:du(5l6que 
primo numcroin fccundum,fi quod oritur per tcrtium fccctur/qujfitaqua» 
titas mox cxihet. Velutdum ad btpcdaneum cum | qujritur quantitas proa 
portionem habcns fupcrbt'particntcmtcrtias,bipcdancumprincipio in isres 
folucndumeft^qiubusl adt'c<ilae ^ reddunt:hasidcircoprimolococ6ftt'tua, 
y loco fccundo,8£ j terrio,tn huncmodum,ii f ?:dudisq;ii in s fiunt ?| quac 
per j diuifa: " icu quatuor intcgra coponunt:ha:c ergo ad duo intcgra cum | 
proportioncm habcnt fuperbtparticntemterrias. At fi ad cundcm,fubfupcr* 
biparricntemtcrrias qu^ficris,^ fccundoloco rcponcndus eft,& f terrio:abfo» 
lutaq? opcrarione Arithmcrica artc if apparcbut.Hic vfus cft rcgulacquac dc 
tribus numcris appcllatur,qua ttTbus numcrts apte Iocaris,quartus inueni* 
tur cx mulriplicarionc primi pcr fecundum 8C diuifione ortt per terrium con* 
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fofhisridqj Ucetfradioncsplurimacafliflant.Vtquum lubet nouiflc quantu 
tatcm/iuaead '^fehabeat^vt ad ^rduda pnma per fecadam(quod nume» 
ratorfi inter fe,& dcnominatoru intcr fc multipJicatibnc pcrficitur) affur* 
gunt:ha: pcr i ciiuifa:(diuidatur enim vnius numcratore in alterius dcnomi» 
natoremdudo,&c6tri)*|2 oftendunt,quaEabbrcuiata: i'- aequipoUentrtalis 
igitUT cft quf fita quatitas. Ruxfum fi quantitas optctur ita fc habcns ad f,vt f 
(fic quidcm cxprimcnda funt quinquc integra)ad | : ea proculdubio erit 
Hic forfan modusplcrifcp gratus crit,quod nuquam(vclut in alijs^fradioi 
numfra(fHoncsoccurrant,obafliduam multiplicationcm: at minimc rcfert 
qucm dele^ris,modo opcrationis ratio pcrfpcdla fit. 

CDatisquibufcun(5 duabus rationalibus quanti'tatibus,qua:i'ntcr 
eas fit proportio enundare docemur. Cap. VI. 

Ertiam difficultate fupcrcft difcutiamus,qua proporticw 
ncm quarumuis rationahum quanti tatum fucdndhus re» 
ferare fumus polhdti.Id autcm prius quam documcntis 
agatur,opportunumcxiftimarimdodrinam habcrc qua 
flatimcomcnfurabilesomncs quantitatcs agnofccrentun 
hocenim haud quaquam potdl cx tradita comcnfurabiJ 
^ hum quatitatum detimrionc coUigi. Vcru quum prjcfcns 
hiclocus vixamplampatiaturrd huiusdedlione,pcrbrcucprjccptum adii* 
dam,dus tamcn dcmonflrarioncm in caput 8 rcfcruans.Omnes duaquanti* Qh* ^»^* 
tates numcris,aut numcrorum fradbombus exph'cabilcs,intcr fc commcnfu fSS^ 
rabilcs funt:cflq; carum rationahs proportio.Dc his ergo,fi fimplidbus nu^ 
mcris cxpIiccntur,i'pforum^ numcrorum rationcm habcant,in primis cft di 
cendum:poft haec,intcgris feu integrorum numeris varias fradboncs adiidc* 
mus,quibus,quod propofttu cft,conipIcmelum attigifle videbitur.CPrimiS ^''"P"'^'"™ 
documentum.TQub fimplidum 8C inaa^ualium numcrorum proportio /nno* p^orn™ 
tefcat.principio conuenit maiorcm pcr minorcm diuififfe,quem fi arqualiter «''^l'»»"^' 
nuI16c5 fado refiduo fccuerit.proportio cftmulriplex,cuius denominarione 
quoriens numcrus fignificat. Ar dum aliquid fupcreft indiuifum,gcncrarim 
(fpecialius cnim,fcd incxpcdirius potcft praeceptum habcri)diuifor fccunda 
diuifionepcr rcfiduum fecabiturfi rurfum quippia manet infc<ftum,pcn'd, 
fccundum diuiforem tertia diuifionc fccuifle oportebit:ex qua fi 8c aliud in^ 
diuifumeft.id diuiforcm tcrtium quarta diuiftonc partictur.Ita crgo procc» 
dcrcconucnictquoad in exadam quandam diuifioncm vcntum fucritrnam . 
tandcmdcucnictur. Vlrimarautcmdiuifionisfi diuiforvnitascompcrta fit 
dari primo numcri funtprimi fug proporriom's:at fi diuifor quifpia numcrus 
fucrit,pereu(eftcnim ismaximapars aliquota,fcu maxima dimcfiodatora 
numerorum, pcr fccudam feptimi dementorum Euclidis) vtrun<5 datorum 

fccabis:cruntqucquotientesnumcriprimiiUiusproportionis.Totaersovis 
operarionis cft hos primos numcros rcpcrirc:quorfi proportioncm vt acccpe. 
ris,candcmcfl'c& prindpio datorum,indubitat6 affirmes.Primorum aute 
quorucun^numcroruproportioftatim innotcfdt.folumncmp^ perpcnden» 
dus cft excdlus maioris fupra minorc. Aut igitur maior minorc fola vmtatc 
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fuperatjtunc proportio efl fupcrparticulans ab illa vnitate fpecialiter nomf* 
nataraut plunbus vnitatibus minor a maiore vincitur,eft^; proportio fupcr* 
particns quam omnes vnitates fimul acccptae in fpcciali nominabfit.Idem iu* 
diciumfcrendum eft demultiplid fuperparticulariautmultiplici fupcrpar* 
tientc.Res digna eft qua: cxemplis cxpnmatur:fignada cft proportio jo6 ad 
i7,fada diuifionc maioris pcr minorcm fiunt in quoticntc i8:dicendum itaqp 
jo6 ad «7 proportionc eflrc dccuplamoduplam.Rurfum,qua:namproportio 
{it 176 ad 165: difquirendum cft,diuido 176 per i6y, luperfunt n indiuifa:pcr 
ha:c diuido priorem diuifbrc ifiy^haccpfecSionequum nihil rcli<flu fit.aflero 
II partcm efTe maximam amborum.Pcr n ergo diuidendi funt dfto dati nu* 
mcri «76,& i65:quoties numerus prioris eft i6,poften'oris vero eft i;:quum(p 
horu proportio fit fcfquidecimaquinta,taliscrit& 176 adi6f .Lubct,vtcuda 
dilucidiora finc,dcclararc proportionc 4.94. ad 1 )}:diuifo maiore per minore» 
9f fuperfunt,perqux fccudopartior j8 tclinquutunper hacctertiopai» 
tior 9f,mancnt(5 igtper qua: tandcmdiuifis j8>nihil relinquiturindiuifum» 
Harc ergo pars crit maxtma ambobus c6munis:pcr quam fl*datos numeros 
fecuero,numcri quotientcs confpicicntur 16 & 7:quos quum certo fciam pri* 
mos efle terminos (ux proportionis,facilc fucrit corum nouifle proportione 
quaccft triplafuperquincupameflepdmas,qualis cft & datorum numcrorfi» 
Minimo fanc ncgocto noucris operationcex hacohm traditarcgula demon* 
ftrari:qualis eft proporrioduorumnumcrorum talis eft quorucuncf qui ad 
cos proportionem quampiam habint,fiuc multipliccm fiuefuperparricularc 
aut aliam tum maioris tum minoris inaxjualitatis-Dcinccps de fradis nu* 
meris eftagcndum.CSccundumdocumcntum,numcri rerum diuifibihum 
eiufdem dcnominarionis cam intcr fc liabcnt proporrione quamnumeri fim» 
plicesfeu rcrumindiuifibilium.Nam s pedaliumad y pcdalia proporriodi 
ccndacftfupcrtriparricnfquintas,fic&: ? palmorum adtrcspdlmos fupcrbi» 
partienfterrias.Quod fi intcr numeros quaritatii diucrfarii denOminationfi, 
icd commcnfurabilium(quales funt aftronomicjcfracffaones intcr fe,autgco* 
mctrica:)repcrienda fit proportio,debct in confimilcs fra<fliones aut geomo 
tricas aut aftronomicas rcfolui,quarii fubindc ^portio cx primo documeto 
nota fict.Vtfi nofrevclimqua: proportiofit inter s pairus,& 4.palmos,mul* 
tiplicans s pafTus pcr y ,pcdes confirio.Hos rurfus pcdcs per 4. duces,ccn» 
tum palmos procrco.Quum itacp loo palmorum ad 4. palmos proporriofit 
. vigccupla quincupla,qualis it ad i,eadcm crit & s palfuum ad 4. palmos.Eo 
iure duoru graduu ad minuta,proportio cft odupla: duoquippe gradus 
in 110 minuta rcfolufitur,quaE ly minuta ocfiics comprchcdunt. Ex quo fatis 
cuidcscft^duorumpalTuumad f gradus nuUam polTcdcfignari proporrio* 
ncm,quum ncc omncs gradus fint a:quales,ncc quantitatcs illa: fc numercnt. 
ItTcrtium documentum,fi plures quanritatcsciiuerfarumdenominarionu 
cotingat adaliqua vnam aut plures diucrfarum ctia dcnominarionn compa? 
rari,dcbct vtrunqjcoparationiscxtrcmumad fua minorcm dcnominatione 
reduci:quumq? cuiuflibctcxtrcmoru vnica fucritdcnominatio,illa: rurfus fl 
diucrfx flnt in eadem couertcntur.Sic ergoprdptc deprchcdctur cxtremora 
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propom'o,vtfi qu{raturquamproportioncmhabcat4.paflru$& j palmiad 
} pedes & j digitosrquum vnum extremorum fit 4. pallus & j pa]ini,rcduca 
4 paffus ad palmos 8o.(muluplicatis quidem 4. per y , & produdlo ruifus 
pcr +)his^ 80 palmisiugam },tictq; maius extremum 8} palmorn.Pra:teica 
alterius cxtrcmi muluplicans j per +,& produdu rurfum duccs in +,4.8 di;^ 
gitos c6pono:quibus adiedhs ) alijs digius,minus cxtrcmum yi digitorum 
proliliet.Nunc quxnam fit proportio 8} palmorum,ad 51 digitos ex pra:c&» 
derui documento dignofces^hsnccp reperies eire^fexcuplam rupcrparticntcm 
vigintifcxquinquagefimarprimas.Hincfatisdeprehendesquorumcunqjnu* 
meroru proportionc.fi rcs diuilibilcs comefurabilcs nulla vulgari fracfhone 
donatas mctiatur.Nunc aute corundem proportioncs fi vulgares fradhoncs 
admittat,vcniuntcxponenda:.CQuartumdocumentu,fra<ifaonumeiufdem ^aKS 
integri(per idcm & fimilia & a.-qualia c6prchcndo)numeratorcs ii a:quales propoit». 
fuerint & dcnominatorcs ina:qualcs,caru proportio cx denominatoru proa 
ponionc difcutictur.Quumc^ dcnominatores a:qualcs funt & nuincratores 
inxqualcSjfrac^boncsnumeratoru proportioncm obferuant. Ex priori parte 
eliaendum efl j ad ^ proportionem elfe fupcrbiparuentenx]uintas:& i ad £ 
fcfqualteraift dfc.Diuilofiquidemcorporein } tcrtias,medictastotius ?. & 
mcdietatem vnius terticje comprchenditrquod in cacteris dem6firationis loco 
liaberi potcll. Vnum occurrit hoc loco miiiime pra:tercudum,cam fradione 
maiore ellecuius denommator cfl minor:& cam minore cuius dcnominator 
cfl maior:mcdictas nempc maior cfl tcrtia parte,& tcitia pars maior quinta» 
Proinde qua: proportiolucritmaioris dcnominatoris(qm cflin fradioncm» 
, norc)ad minore.eadem erit totius fradionis maioris ad minore. Ad eudcm 
modum i ad J proportioerit fupcrtripartienfquintas:& ^ ad^fupcrbipartief 
feptimas.Qratia aute partis fccunda: documcnti J ad { proportio dicctur fcl* 
quiquinta:& -? ad j| felqualtera erit,qualis inter numeratores confpicitur. 
Pofleriorcm hanc partem demonflrat ly quinti elcmcntorum Eucliclis:nam 
vt 9 integra ad 6 intcgra,ita & -| ad j^:fcd illa proportionem habcnt fuorum • 
numeratorum,ergo & hfc.Prior pars ex conuerfa primae noni elementorum 
lordani dcmonflrationem fufcipit,adiuuatc if quinti Euclidis.|CC^intum Dfuerfinim 
documcntum,quum fracfhones pro extremis proporaonis dcfumptae,diuer* f"^"""™ . 
fos tum numeratorcs tum denominatores habcnt^quo earum proportio fuc» 
crclcat,numcrator antecedentis in dcnominatorem confequcntis ducedus cfl: 
rurfumij; numerator confequctis in antccedentis dcnominatorc:& qua: inter 
ortos numerosinucnietur,ea erit& propofitarufradionumpropomo.An* 
teccdens,id cxtrcmum dico quod ad alterum comparatunid vero confcqu«, 
ad quod ht comparauo.In cxcmplo itacp fi te pcrconicr, quaz propomo fit | 
ad ,|:flatimduces y peric,fient^ yo proaltcrocxtrcmoru.Mox7confcque# 
tis numcratorem in 7 anteccdcntis denoniinatorc mulaplicas,+9 pro reliquo 
extremo coficies.C^uum igitur horum extremorum proporao fit fcfquiqua* 
dragefimanona,candemcJfe & oblatarum fradionum cenfendum efl.Porro, 
fi Jad J comparetur,duccns + in in vngue procrco:*: dudis i pcr s,itf 
fiut:inter 1+ & %6 fefqualtera efl proporUo,cade ergo crit &datarii fradhonu. 
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DE SIMPLICI PROPORTIONE 

Compcrics autcm ex fecundo documcto capitis quartf | maiorcs efTe ?:quod 
& facileficdignofccs:dua:fiquidcmfexta:tertiapars funt integri,& J medic* 
tas funt eiufdem:inter medictatcm& tertiam partem,proportioncm cfl^c fcC» 
qualteram,iampridem cuidens cft.Quo huiufcc documcti demonftraab ap# 
pareatjcfto A B anteccdcns, & C D coniequcns. A fit numcrator anteccdcntis, 
squalis Cnumcratori confcquenus:B denominatorantccedentis,D dcnomi^ 
natorc6fcqucntis.Expra:ccdeniidocumcto,vt ABad CD,itaDad B:funtip 
4. termini proporubnales:fi igitur ad A B primu fumatur E multiplex,itcm4 
G totuplex ad D tertium:rurfum ad C D & B fecundum 8C quartu fumantur 
aquemulaplicia,Ffcilicet ad CD,5iHad B.Per fcxtam dcfinitioncmquinti, 
vt E multipUx primi ad Fmultiplex fecundi,ita G multiplcx tcrri j ad H muL» 
tiplex quarri.Quum ergo in operarione ad primum 8i tcrriu fumatur aequd 
mulriplicia,item ad fecundum 8i quartumasquc mulriplida,patct operatio* 
nisdcmonftratio.CSextumdocumctum,quotics altcnmi extrcmorum aut 
vtruncp diuerfis fradionibus(dico diucrforum denotmnatorum 8C numerap 
torimi)componin:r,debcnt vtriufcp cxtremi fi-adlioncs diucrfae in vnica coiu» 
uerti,pcrterriumdocumcntumquarri capitis:tuncqpredu<fhrum proportio 
cx pra:cedenri difcuffa.eritpriorum fradionum proportio.Vclut fi coparcn 
tur 5 8C vniuspedalis zd\8C j|dufdcm,proportiointer illa cxtrcma fupcr^ 
biparricnftcrtias crit.Nam antcccdentc redudo,|| confurgunt pcdale vnum 
fntcgrc rcddcntcs:confeques autcm rcdudum ?° pracbet feu |:modo cofpicua 
integri ad |,proportionem eflc fupcrbiparrientcmterrias.Porro fi compa» 
retur i Si 1 ad ^ & ;* ,quum extrcma reducfh fuerint ad fimplices fi:a<fliones, 
apparebunt ]^ 8C ||4n his proporrio pofterioris quxmaior cft ad priore mi» 
norcm cft ficut j+jo ad jc69:quam ftatim compcrics ex primo huius docu^ 
mentoeflefupcrpartietem fexagintavnamtcrmillefimas fcxagefimafnonas: 
i j enim tcrmini primi funt fua: proporrionis. C Septimum documctum,vbi 
«xtrcmoru altcrum aut vtru<5 coftat fradione fradionis vnica vd plunljus, 
vertcndacft fradio fradionis infimpliccmfradioncmtfimplidumfubindc 
fradionu proportio ex antc didisdiicutictur.Adcundcmferc modumco» 
plcbitur operatio fi alterum aut vtruncp extremum cx (impUci fradione,Sf 
fradioncfradioniscomponatur.Sicrgocomparentur | ^ , ad i J ,flcducedi 
funt dcnominatores inter fc,bis x funt fcmd 4 femper 4.,4. ergofit nu^ 
meratorantccedentis:& dudu confimili denominatorii fit denominator c6* 
munis lof :eft(q^totum anteccdens Demum cofcquenris numeratorcs intcr 
fedudi rcddunt 9 coinunemnumerarorcm:& denommatorcs interfcfidu^ 
cantur ?f conflabunt,quarc totu confequens eft j|,quod liquet maius eflefuo 
antecedcntc.Eftq;proporrio cius ad fuum anteccdes,fimilis d quac intcr 94.$- 
& 14.0 repcritur:eft autcm horum numerorum proporrio fexcupla fupertri* 
parricnfquartas,qualis cftintcr 17 & 4 primos tcrminos.Altera partedocu 
mcnri,fi comparcntur i 8ii]ad^.8C]\ dufdcm integri,rcdudibnibus abfo* 
lutis antcccdcns crit \^,8C confcquens crit i|2:harum autcm fradionum pro* 
portio,eft vt proportio 4.0100 ad 51910 fuperparriens fexagintanouem duce» 
tefimas fcxagcGmaflcxtas.primi quippctcrmini funt jjy 8C x-66.([;Odauuin 



LIBER PRIMVS. 

documctum,quum altcrum aut vtruncp extianu conflabit cx integro vcl in* Varie com. 
tcgris,& fra(5honc vd fradhonibus eius fimplidbus, & fradhonc vel fradbo* fVaS!^um 
nibus fracfhonu,fra<fhoncs fradionum ad fimpliccm funt rcducendzE:& dux propoicioT 
fimplices qux tunc erut ad dcnominanone eandem:& tadem intcgrii in cofi 
miles refoluet fracliones.hoc^^ in vtrocp extremoru facflo fimplidu fradionfi 

fubortarumpropordonotafietcxdocumcntoquinto.Velutficompareturx 
pedalia & | cum 2 * ad j pedes & f cum J ; ,%rcfoluuntur in primis fracfhoncs 
fradionum antecedcntis in J^:8C duac fimpliccs quxtunc repcriuntur in 
rurfum i pedalia in hanc dcnominationc rcfoluta efficiunt,qu5 alijs pnoi 
nbus adicda: ♦|| componuntfimpliccmfradione 'antccedcntis.Confequctis 
frad/oncs fradhonum in -^- conucrtfitur:rurfus fimplices fradioncs qua: tnc 
apparct in rcfoluaturrtres fubinde pedes in fj*f ,qua: prioribus lundf f^t 
componunt,totum quidcm confcquens maius efl(vt fuo loco patct)fuo antc» 
ccdcnte.Proportio autcm intcr fi,y|& X ^^"1 76Sfoo ad 6),iyc,qua: cflfu 
pcrparricns bis mille fexcentas fexagintafcptcm duodcdcs millefimas fexcen^ 
tcfimas fcxagefimas tertias:priminanquctermim eorum funt if jjo 8C ix66j, 
quipoft dcccdiuifioncs dignofcfitur. CHisdocumctisplusfatis(ni fallor) 
euidcns cfl nullas poflTe quantitatcs pra:fim'ri,criam quotcunq? fradionibus 
obruantur,quin carn obtincatur proporrio:ctfi innumcrf pofl[int earum fierf 
mixriones.Excmplistcexcrcuimusobfcuris:quxctfinon ita frequcnter iti 
vfum vem'ant,his tamen 8c ad obfcuriora^fi quando cont/ngant)» ad lemora 
promprior cffidcris.Tres iampridcm propofitas dlfhcultates fatis difcuflifle 
videbor,fi quod de fradionum abbrcuiauonc capite quarto propofitum efl, 
hic adi jc/am . Efl autem abbrcuiatio fradhonis relblurio in minorcm ciufdcm 
vaIori's:ob i'd fada,vt quata fit maior cxpcdirius cognofcatur.Promprius fi< 
quidcmquis concipict quanta parsintcgri fint »,quam 'J,8C fi candcprorius 
fignificct:id igiturdocumeto cfldcclaradum.CNonum documcntu,quum Frafhomim 
numcrator 8C dcnominator cuiufqua fradhonis inaequales funt,dcbct maior 
(queadmodum primo huius documcto moncbamus ) pcr minorc diuidi:& 
Tefiduum,fi quod cfl,minorcfecundadiuifionc parrictur:cu!usrcfiduum,lc* 
cundum diuiforcm diuidet tcrtia diuifionc,hic4 diuifionis ordo feruabitur 
dum aliqua copcrta fucrit nulln admittcns rcfidufi.Tunc ncmpc per vltima 
diuiforcconucnict 8C numcratore,& dcnominatorcdiuidere:quotictefqpnu« 
meri minima fradtione eiufdem valoris cum priore coflitucnt. Velut fi nofcc 
lubct quid nobisfigmficcnt |5t,diflribuatur 14.) per io^,8c pcr rcfidufi quod 
eft 49,104- diuidentunifi tunc fupcrcrunt,per qua: 59 fccari dcbct:hac fccfHone 
i? manent,qus 16 scqualitcr dfuidunt.Obid igitur 8C numcrator& denomi* 
nator funt pcr i) diuidcndi,apparfentque quotientes n 8c s:quare diccndum 
datam fratfhoncm ,f aquipollere. AcquipoIIcbunt rurfus '^,'-i:8C .^-auocl 
propofita artedifquirercporcs. 

C Dc partitionc cuiufquc magnitudinis in partcs pro* 
porrionales,omni proporrionumgcnere. 

Cap.VII. 




DE SIMPLICI PROPORTIONE 

I On corporum modo temporumve,fed 8C rerum plurima* 
rum diuilioncs,vt pcrljjedas palfim philofophi pracmit* 
tuntjdum de motibus agentmmcp naturaUum adlionibus 
altius diQerunt.Proindenon incomodehoc loco quod de 
hifcc diuiniorubus fufFccen't,adie(flavi'debitur.Corpus au9 
|tem nullum exiflimandum eft in omncs fuas partcs pro» 
portionoles polfe adu diflinguiunflnita: fiquidem funt potentia,airiduaque 
diuifione nequaquam poirumus vltimam pertingere^fed nec ad indiuiiibile 
quoddam pcrucnietur. Verum fat fuerit aliquot partes praefinire certa pro> 
portionc donatas,vtcarum habitudinenota,cacteras faltc intclligamusqua 
fintproportione.Quum ncpc corpus in partcs proportionales proportionc 
dupla difUngucndum efl^id folumef{icercconamur,vt prima pars dupla fit 
CcciidXfSC fecuda dupla tertia:,& tcrtiaquarta:,ita 8C in reliquis.Proportione 
omni maioris inazqualitatis potcH corpusquantulumcunc^ fuerit dillribui: 
at proportione minoris inaxjualitatis nihil fecari polle finit naturalis philofo* 
phia.Data ncpc prima partc corporis quae modicg fit quantitatis,fccundam 
necedum elTetaliqua proportioneeamaiorcmclTe,& tertiameadcm propor 
tione maiorcm fecunda,rurfum^; quana maiorem tertia.ad hunc^; modum 
corpus ipfum in infinitammagnitudinem attollcretur,quod fieri nequit.Ad 
hfc,fi(vt mathematicus pundUd^ lineas in corporibus)fupponamus quam» 
piammagmtudinem in partes proportionalcs diftinclam eire,ctfi ca ipfa ad 
extrcmum partiumminorum nuUa partc tcrminctur,pundus tamen,U'nca, 
aut fupcrficics terminus erit,qucm prscedunt partes innumerac eo& quouis 
prxcedcnti pun<2o condufx.Id licct in infinitopotctia fieri cemamus,in in* 
finito tamen adu(vbi quoddam intdligamus)admittcre ert incommodum. 
Ad ea taderaqua: inflituimuspro morc tradcndum eftdocumctum.CMa» 
DiuitJo in gnitudinem quauis quotics lubet in partcs aUqua proportione difUngucrc, 
p^f^P^- primi termini proportioms iUius ftatuentur,cx capitc tera'o:tota(p magnitu> 
port» es. partcs fecabiturquot vnitates habct numcrus maiorrmox ex his tot 

fumantur pro rcfiduo a prima partc proportionaliquotvnitates fulcipit mi* 
nor numcrus.Rurfus hoc ipfum refiduu in fimiles partcsdifpefcetur,quibus 
tou magm'tudo:quarum totcompledctur rcfiduum a duabus primis parti» 
bus proportionalibus,quot vnitates infuntnumerominori.Ad huncmodii 
fi afllduc procdleris.cofpicies prima:partisad fecundam,fccundae ad tertia, 
SC cuiulUbet ad proximcfcquentcm,qua:fitam proportioncm obferuari. Vbi 
igitui Unea s pcdum diftingucnda fit in partes,quarum continua fit propor* 
riofuperbiparrienftcroas,quum illius proportionis primi tcrmini fint j-A 
tota linea in s pcdcs fccabitur,quorum trcs fict rcfiduum a prima parte pro*. 
porrionaU,ficq; prima pars duorum pcdum reddctur,feu i totius.Praterea 
trespcdcsin f partes feparabuntur,quarumqua:uiscrit ipcdis:& fdcfume 
tur pro refiduo a feciida parte proportionaIi,quacfiet f,feu vnius pedis cu i» 
Rurfus I in partcs y diftribuctur,quara duaefient tema pars proportionalis. 
Viderc tunc licct primx partis proportionaUs ad fecundam,dre optata prcw 
porrioncm fuperbiparricntcmtertias:duorum inquam pedum fcu i| ad j.Id 
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clanori exctnplo fiet euidentius,quo dabiturcorpus «^pedumquadrupla 
proportione dinnbuedumnneordiduum a prima parte propoitionali dico,. 
cire oportcre vnam quartam totius,qua: efl pedum i6:8C rcfiduum a fccunda^- 
parte clTe pedum ^-^rcfiduum a tertia vnius pedis^reiiduum a quarta vnius 
quartxpcdis.Partes autcm Ci confpexeris^deprchcndcs primam 4.3 pedum, 
fecundam u,tertiamtrium,quanavero;| vmuspedis:interquas quadrupla 
proportionem ailiduo haberi confpicuum eH.Hunc operandi modmn nobis 
txadidit Euclides i^quintielcmentorum^Ita enim inquit, Si licuttotum ad. 
totum^fic fuerit ablatum ad ablatum,& reliquum ad rciiquum eritlicut tq*. i^^^^^^i 
tum ad totum.Item 8C n fcptimi fimile habct in nume^if .Quum ita^ in ex* 
emplo totum corpus 6+ pedum ad 16 pt^dcs refiduum a prima partcr^propor , 
tionem habcatquadruplam^id^ refiduum ad aliud refiduum a primis dua« 
bus partibus,& hoc ad reiiduum a tnbus primis eandcm rationcm feruent,. 
ac vclut tota ilatuamus: (1 a quouis (uam quarcam dcmamus^reiiquprum 
inter fe necelTum proportionem quadruplam inuenixi/}uac eH totorui^ prcv 
portio.Si ergo aliqua:quantitatcs proportionales iintyjuaiis erit caruoi pro» 
portio,talis erit 8c excclTuum.horii demoftrationibus qua^paffim c;^ Euclide 
patent,no patitur locus diutius iniiflerethinc tame juuabit coroilariaqi,ia:da 
deducere. ^Pntnum,modiis aiter diuidcndi corporis,prima parte rcpcrta Primutnwi 
hinc innoteicet:fi nempc reiidui a prima tantam partem dcfumplcris quanta '<»'^"'"*. 
erat prima refpeiftu totius,fecunda pars proportionalis exiliet:demum pars 
tertia,altcrius relidui tota erit,quota pnma totius. Veiut du fumebatur cor« 
pus proportioncquadrupla diuidendum,fi noueris primam partem efle ^ to 
cius,fecundamidcnridem ^ refiduia prima,& tertiam^refidui a duabuspri 
mis amplecfli cenfendum eil,& in reiiquis pro ratione.Quo danu confpicua 
cfl,eam proportionc qua; eft totius ad prima partcm,ei limilem dre,qua: eft 
prinu refidui ad fccundam partcm,& iecundi rcfidui adparte tertiam.H[u<» 
lufmodi autem proportio nunquam fimilis efl proportioni quam habci par* 
tj^ inter fe,pra:ter q dum proportioe dupia diuifio fit:inhac fiqutdcm touus 
ad primam parte,totius ad refiduum a prima,vt cuiufc^ partis ad proxime 
fequentcm,dupla dignofcitur proportio. ^ Sccundum corollarium^omncs coJoiLrlfi! 
partcs proportionalcs imparcs li iunxilfc contingat,cam proportionc ad pa» 
rcs omnes identidem iundlas habebut,qua corpus diuiditur. Itcm quotlibrt 
partium praccedentium fimul acceptarum, ad toudem aiias fequentes fimul 
acceptas,eritproportio qua: efl primz praecedenrium ad prima fequentium* 
Haccpofleriorparsoriturex 1} quinti& ij feptimi,verfionc Campani,qua 
planc innuiturdiuifocorporcdupIaproportione,4 primaspartes ad + fuh»* 
fequentes,fexdecuplam proponione hal)ere:ita 8C trcs qualtp pra:cedeni«s ad 
alias tres fubfcquentesquadrupIam.Prior etiam pars cxeodcm locodcmon 
ftrationcm habctrquum enim quaeiibct pars impar ad proximam parem, 
proportionem habcat diuifionis,omncs imparcs parircr accepta: adomncs 
parcs pariter acccptas, eadem fucriut proportionc . Id prompte deprehen» 
detur fi corpus 16 pedum,dupla fit proportione diftindlum:nam prima pars 
fit 8 pedum,fccunda +,tertia duorum,fif prima vniuspedis.Prima&tertia 
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iun^t^ 10 pcdes rcddunt,fecada & quarta pedcs y,ad quos lo dupla funtpro* 
portionc. Ad huc modum,fi prima pars proportionabs 6+ pedcs habcar^fe» 
cunda ?i,tertia i6,quarta 8,quinta 4/exia duos, fcptima vnu, odaua dimf* 
dium: vt prima pars ad quartam proportione o(fhjplam rctinct,ita tri um pri 
marum quac parircr acccptis n i pcdes rcddunt,ad tres lubfcquentes,quac 
pcdumfuntjodhipla pcrdpictur proportio. Rurfus + prioru ad ^^. poflcrio* 
rcs fcxdccupla djgnofcctur,qualis prima: ad quinta:funt enim pnma: +,pc> 
Tettfum co des uo,& 4- poftremae,pedes 7 cum {. CTcrtium corollariu,qucadmodum 
roUarium. propoftio prima: partis ad tcrtia,cft fimilis ci qua: habctur fecfids ad quar* 
tam,8i tcrtif ad quintam,idii; pcr 1 6 quinri & 1+ fcptjmi Eudidis:ita gencra* 
timqualis cfl proportiocuiufuispartTs adquauis fequentc,talis cfl cuiufuis 
altertus ad fcqucntem ordine confimili.Vtenim fecunda adocflau 3,(10 tcrtia 
adnonam,& fexta adduodccimam:^qujuisminorfuamaioremfcxto loco 
fcquarar. Ad ha:c,proportio cuiufqj partis ad fua tcrtiam cft proportio cius 
ad proxima duplicatardcmfi proportio cuiufqua partis ad quarta fcqucntc, 
cft pioportiocias ad proxima triplicata:haecita voluntdcdma & vndcdma 
definirioncs qumti';dc quibus amplior cognitio cx libro fecundo fperada cfl» 
Plurima ab Euclidedeproporrionalibusquaritaribuspanim tradita,his no 
•- - ■ incongruc admifceri porTent^at quod farius fit qua:cp cx proprijs authoribus 
haurircjiam rationalfbus quanritaribus finem facicns,ad irrarionalium pro* 
portiones tranfgrediar. 

*^ ' C irrarionalis proporrioms fpcdebus,dequc eius i ratio* 
^ nali difcrcrionc. • Cap.VIII. 

Vantitatum comcnfurabtlfum(qua vt numeri funt)pro* 
porrionibus diffufe traclitis,incommenfurabilium quari^ 
|f tatum proporrioncm iuuat cxprimcre. Eam autem,proi> 
Imtiooalit Ij porrionem irrationalcd/ximus appcllari.Cuius duo me« 

Bkj^l^S^W fimplcx irrationalis, SC multiplex irrationalis. 

RhI^^^^^ Simpliceirrationalemnuncupabimus.inqua maiorqua^ 
titas minorcm fcmel Si partem minori incommcnfurabilcm cxadc fufcipit: 
dufmodi cfl proporrio diamctri ad cofla dufdem quadrari.Exceflus ncmp^ 
quo diameter coflam fupcrat,ncc pars cfl ncc partcs minoris quaritaris,dico 
cdfljKquod nihilominus ficri ncquit in numcris.Et fi igitur omnis numerus 
minor maioris aut pars fit aut partcs,ncquaqua tamen omnis quantitas mi* 
nor maioris autpars efl autpartcs.MuItiplcx irrarionalisca cflproportiocu 
ius maiorquaritas minorepluries& aliquid illi incomcnfurabilccoprehcdit 
Vdut cft proportio quae cft intcr diamctra bis fumptam 8i coftam dufdcm 
quadrari:quantitasenimexduabusdiamctrisconfurgcns,coftam bis com* 
prchcndit & aliquid coftac incomcnfurabilcVt nempc exccfTusdiamctri fu> 
. pcr coftam eft cofta:inc6menfurabilis,it3 eius duplum,triplum,quadrup1a, 
fcfqualterum,&quicquid proportioncm maioris autminoris inxqualitaris 
rarionalemhabetadillud.Nam fidua:quantitates comenfurabilcsfintinter 
fc,K vna fucrit alicui tcrtiac inc6menfurabilis,oportct & rcliquamcidcm in* 
commcnfurabilem cfTc^pcr coroUarium ad otfUuam decimi Eudidis.Huius 
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fpccfci plurima mcbralicct ddignare fecundum multiplicitaris diuifionc;vt 
funt dupla irrationalis,&tripla irrationalis,quadrupla irrationalis. At prio* 
tis mcmbri vix queut fpcdcs praiiniri,g. 1 js no habcamus impofita nomina: 
fed a rationalibusquodam padodenominationefortiuntur.Dicunturcnim 
mcdietas dupla:,tcrtia pars dupljE,mcdictas fcfqualtera-jtcrtia pars quadru^ 
pla:,aut alio quopiam nominc:quod ex fecudolibro apiius conijccrc licebit. 
Rurfum vt datae Ipecics fub proportione maioris maEqualitatfs coftituuntur, 
ita conucmt proportioncs irrationalcs minoris inaequalitatis intclligercrfi m/ 
norem quantitatc maiori incomenfurabili cotuIcnmus.Quo aute quibufuis 
oblatisquantitaabus,djgnofcaturan earcomcnfurabilesfint anincomenfu* 
rabilcs,n't hoc vnum documentum. COmncs dua: quantitatcs numeris aut Quantftatfs 
numcrorum fradhonibus explicabiles,funt comenfurabiles intcr fc,c/lq; intcr cbmenrut*. 
C3S raoonalis proportio.Qubd fi oblatacquantitatcs nec numcris ncc corum al"&''.' 
fracflionibus cxprimantur,ftatim expcdiet minorem a maiore doncc minor tur."° 
cafupcrnt,fubduccre:pcrvndccimamfexti:^idautcmnihil aliudeft qmaio* 
rem per minorcm diuidcrc)Dcmum a minori refiduum dcmatur, ab hocc^ 
primorefiduo,fecundum refidua,doncc minus eofupcrCt:& ab hocfccudo, 
tcrtium fubtrahatur. In hunccrgo modum fi conrinua fit fubdudio,nccad 
aequaliaquandocp dcducamur,quantitatcs cacincomcnfurabiles funt:fi vcro 
ad acqualia vcniatur,commenfurabiIcs crunt,vt capite fcxto traditum eft:hic 
nofccdi modusab Euclide t dccimi,&prima fcptimitradituseft.Conuenit 
in primis priorcm documcntipartcm dcmonftrare.fi quantitates fignata: in* 
tegris & eiufdcm dcnominarionis conftcnt numeris,nemonegaueriteas com 
mcnfurabiles cnc:quum loo dC 8 pcdcscomuniccnt.Ad huncmodumnecfi 
intcgra fradiones habcantdcnominationis eiufdem:c6municabuntcnim in 
ea fradione,vt 4. pedes cum | & 7 pedcs cum ^,habet \ pedis partcm aliquo* 
tam comuncm.Si vero fradiones diucrfarum fint dcnominationum,vtraque 
quantiratc ad fuam mmorcm frac^honcm reduda,Iicct inde prouenicntes fra 
diones diucriarum fint denominationii,funt tamcn comcnfurabilcs. Omms 
fiquidcm fradio alicuius integri,cuilibct Iradioni ctiam alterius denominao 
uoniseiufdemi'ntcgric6menfurabiliscft,vt capite fexto cft dcmonftratunu 
quarequotcun^jfradioncsvnius denominationis, quotcuncp fra<fb'ombus 
vcl alterius denominationis ciufdcintegri funt comefurabiles.Quu igitur ad 
has rcduda fint integra 8C mtegroru.fradioncs,c6fcqucns cft quanritatcs ex 
intcgris& integrora fradionibus copofitas comcnfurabilcs elfc,ac rationaU 
proportione donari,hac autcm capite 6 doccbamus rcpcrire.Hincdiccs vna 
pedaneum cum ? 8C 2,c6mcnfurabile cflfc r pcdaneis cum 1 8C 5:quod & brc* 
uius demonftrari potcft.Nam i qujc pars cft aliquota quantitatk fccunda:, 
comcnfurabiliscft iqua:cftparsaliquotaaItcrius:idq;pIuriescft oftcnfum: 
oportebit idcirco& ambascas quanutatcscomenfurabilcs elTcquod ftatim 
patcbit his propofirionibus. Si aliquarum quantitatum partes aliquota: com 
menfurabilcs funt,illa: ctiamquaritatesinterfec5mcnfurabilcs erunt.altcra. 
Si duarum quanritatum altcra fucrit altcrius parti aliquotac comcnfurabilis, 
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ipHis quocp oportct cfTc cSmcnfiirabilcs.Sunt aute hae ^pofitiones corollaria 
ad odauam decimi Eudi.Documetipars altcra vtdilucidiorfit,dem6flran* 
dum vfdetur altquas quantitates incomcnfurabilcs cire,qucd dc diamctro& 
B cofla eiufdanquadrati facpius efl propofitum.Conflituatur itatfquadrara, 

N. A B C D,ciufcp diamcter A D quadratum in duos triangulos rcfoluens:efto 
infuperaliudquadratum ADEFfuperdiamctrum AD.Quadratummaius 

yp quod fit ex dudu A D in fc,acqualc crit duobus qua: fiunt ex A C & C D in 

fe dudis,per 4.6 primi:fcd A c & c d latera eiufdcm quadrati acqualia funt: 
^ crit ioiturquadratum maius,duplum ad minus. Qualis autc cfl proportio 
N. quaaratorum,talis cfl laterum corundem fubduplicata,per coucrfam vnde» 
\^ cimx cKftaui:quarc proportio lateris A D ad latus A C , efl medietas dupla:: 

Tf qua: irrationalis cfl, in nullis numcris rcpcribilis. Alitcr dcm6flratur,in eap 

dcm figura,quadratum diametri A D, duplum cfl ad quadratum coflx A C: 
fcd dupla proportionon cfl vt numcrorum quadratorum:oportctigitur,pet 
vltimam partcm 6 decimijdiamctrumcfTe coflac incomcnfurabilem.CHinc 
cuidens cfl,omnis orthogonij ifofcclis, 8C latus maius, 6C Kathetum,vtriquc 
latcri minori incommcnfurabilia eflc.Id ftatim dignofcitur in A D Portho* 
gonio ifofcclc in datafigura:cuius A Flatus maius,CD Kathetus,& AD la* 
Quibwtno» tus minus.|CRurfusperfpicuum cfl,diametrum 8C cofla eiufdem quadrati 
TurabilL° commcnfurabilcs cfle potcntia,ctfi fncommenfurabiles fint adhi. MultipliP 
dlcantur. citer itacp poflunt lincac dici commenfurabiIcs:potcntia & non adu , potcn* 
tia& a(flu,aliquxnecaclunccpotentia.Linci potentia tantum commenfu* 
rabiles nuUam inter fe rationalcm habent proportionem:fed qua: ex cis con* 
ficiunturquadratafuntrationalia.talcscflc diametrum 8C coflam ciufdem 
quadrati,nupCTefl dcmonflratum.Lincaeadlu 8e potenria c6mcnfurabiles, 
» ' funt quae intcr rarionalem habcnt proportioncm, 8C quadrata quac cx as 

oriuntur:vt linca bipcdalis 8C quadrupcdalis qua: duplam habet proportio' 
ncm:earum autcm quadrata,quadruplam.Nec a<fbu ncc potcntia commcn» 
rurabiIes,eaE funt quac ncc in fcipfis ncc in fuis quadratis proporrione habcnt 
rationalem:huiufmodi funtqusccuncp latera incommcnfurabilium quadnu 
torum.Si nempe quadratorumirrationalisfit proportiolaterisvniusad la^ 
tus alterius eritidcnridem irrarionalis:quia mcdietas irrationalis.Nullas ro 
periri poflc lineas adu 6C non potcnria commcnfurabilcs,ha:c promptc deda 
rant:nam fi duolateraquadratorum rationalia funt,crGt& ca quadrata in» 
ter fe rarionah'a:quum quanus rarionalis proporrioduplam larionalem fup 
pra fe reapiat:vt fiifius tradetur Ubro fecundo. 

|[^nfinita cxtrcma irrarionalis proporrionis conflituun^ 
tur,diuiditurque magnitudo omnis irrarionah' pro# 
porrione* 
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ijRrationalis propordonis fpecies innumcrsc funt.quibus 
defunt impolitanomjnarproindc pleniquefatisvideturnf 
irrationaliummagnitudinum proportioncm dixerint ir> 
rationalem dre,nullu fpeciahusnomcnexprimentes.Hcs 
hoc loco fecua' oftendemus non modo intcr diametrum 8C 

coftam eiufdcm quadran' proportionc irrationaicm efle, 

fed& interaliaspropc innumeras magninjdines.|[Primumdocumcntum, 
mfinitxfpecics proportionis irrationalis medietatcdupla maiorcs procrca» 
buntur/i cxcclTus quo diameter quadrati coftam fuperat,in partcs propor* 
Uonalcs diftinguatur,qua: grana exempll dupla fint proportionc Latcris 
quippequadrati ad totumexccirum,proportioeft irrationalis,qu6d (vtdci 
monftratumeft)exccftus ille,vt diameter,rit latcri incommfnfurabilisrcique 
proportiomaiorcftmcdieiatedupIar.Rurfuslatens eiufdem ad mcdietatc 
cxccirus proportioeft irrationalisrfi ncmpe totum fic alicui incomcfurabilc» 
eidem incommenfurabilis ent 5C ciusmedietas pcr 8 dcdmiieritqj eiufmodi 
proportJo maior priore,quare& maior medietate duplae.Quoties enim ali* 
qua cxtrcma propornonem habent,fi minus extrcmum dccrcfcat maiori ina 
uariato,m3ior conrinuo fict cxtremoru proportio,per 8 quinti.Ircm ciufdcm 
latcris ad quartam partem cxcdrus,& odauam,& fcxdedmam,& quamuis 
aliam fcquente critirrarionalis proportioquauis pracccdente maior,erit igi* 
tur in infinitum abitio: &quum infmitc parua fit aliqua pars proportiona* 
lis etia aliqaota,infinitc magna erit aliqua proportio irrationalis.CSccun» 
dumdocumcntum,itrafionaJis proporrionis infinitae fpecies mcdietate du* 
pla: minores defignabuntur exccffu diamctri fuper coftam, vt prius diuifot 
vtenim diametri ad coftam irrarionalis cft proporrio,ita fi cxcdTus prima 
pars proportionalis auferatur,diamctri rcfiduu irrationalcm proportionc zd 
eandcmcoftam habcbit,qux minorerit mcdictatc duplac,per prima partcm 
odauacqumri.Si practcrea ab hoc rcfiduo fecuda pars proportionalis dcma* 
tur,quod reliquum erit irrarionalem proporrionem feruabit ad coftam,prjE» 
ccdente & mcdictatc dupUminorem Alfiduc igitur pcr fubtradtioncm mi 
nucturproportio,donec adaxjualitatis proporrionem perucntum fit^hifquc 
modis duobusquacunque proportionc irrationali intcr aliquas quantitatcs 
praftituta,poflunt ea infinitf maiores & infinitac minores prarfiniri.CTcr* 
tium documentum^tmagnitudoomnis potcftin partes proportionales ra> 
rionali proportione diftnbui,ita 8C irrarionali proportionc.Id aurcm abfol* 
uetur.fi prius id ad memoriam rcuocetur quo demonftratum cft totum cor* 
pus ad refiduum a prima parte proporrionali,eam habcrc proporrionc qua 
corpus ipfum diuiditur. Vbi crgo pedanea linca proportione irrationaliquae 
dicitur medictas duplac fucrit diuidenda:pro rcfiduo a prima partc propor> 
rionali fumeda eft pars illius pcdanci,ad qua tota linca proportionchabcat 
quae eft mcdietatas dupla:.Qucxl vt aptius fiat,quadratu conftituatur,cuius 
diamctcr A b fitpedaIis:pro refiduo igitura prima parte proportionali eius 
cofta c Bdefumenda cft.Rurfus c B fiat diamcter alterius quadrati cuiusco* 
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fla etit C Dtmox pro rcnduoa duabus primis partibus proportionalibus fu» 
mcs m pcdanealinea quacitateni acqualcm c D.Et vt tcrtia pars proportio* 
nalis pateat,fiat C D diameter altcrius quadrati,cuius D E fit cofla^quam ac* 
cipiemus pro rcfiduoa tribus primis partibus proportionalibus.Si in infim'* 
tum hoc modo progrediamur ccu prjfens hicfigura oflcndit,pcrfpicuum cfl 
primam partcm ad fccundam proportionc habere^quae cft medietas duplae* 
8C iecundam codcm modo ad tcrtiam,& tcrtiam ad quarta>fic 8C in infinitu. 
Hoc cx his quaz in proportione rationali demonflrata funt^cuidentia habct* 
Porro partes illae proportionalcseam inter fe rationcm habcntquam A B ad 
BC,ac BCadCD,& CDad D E,&D EadEF,& E F ad F G,fic^ aflidue . 
Ha: autcm quantitatcs continuam proportionem habent, quae cfl mcdictas 
duplaerquumquslibet prarccdcnsfitvelutdiamcter,* proximc feques velut 
cofla eiufdcm quadrari:quare 8C partes pcdanea: lincae cadcm proportionem 
obfcruabunt.hiccrgomoduscftquomagnitudincm omncm diuidercliccbit 
in partcs proportionales quauis aba irrarionali proportionc:fignatis prius 
quantitatibus,qua:fic fc habeant continuaproporUonalitatcDe irrationali 
proporrione hxc quantulacunqucimpracfcntiarum fatis fint:cartcra nempc 
altiora diiquirerc non cfl loci pra:fcntis:vcrum abfoluta proportionalitatum 
traditione,trcsirrationalium proporrionum difficultatcs,vtin ca:texis abfol' 
uere aprius expediet» 
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PROPORTIONALITATIBVS POTISSIMA EST 
enarratio. 




C De dittnWone proportionaKtatis^ proportfonalita Wm 
fpecicbus, Cap.I, 

RoportfonaT/tatTMn cc3tr»moditasnomo<Jo 
afbronomids gcomctriciTve fupputatiom* 
bus , fcd 8C pnilofophiVis congrcflioftibus 
plurimo cft in vfutquum ne vniim qii/dem' 
motum altero vclociorcm aut tardibrc,(in« 
hac hccat deprchendere.Qua: enim cotnpa' 
rantur motnum velodtates,funt' propot 
rionesiomnis fiqmdem vdodcwif^x jjtbpof 
tionc agcnris ad rcfil^cnriam patfbntis pcr* 
pcnditur:quarum vclodtatum coparario, 
non alia cft quam proportionum coparario 
teu habitudo^quam proportionalitatc didmus.Eft igitur proporrionalitas^ 
plunum proporrionum vmus ad alteram ccrta habitudo^ius defintaonis 
pamculac fingdlz^clarat funt.ficut igitur numerus aliquis ad altcrum compa 
Tatur,i'ta proportio aliqua^potefl ad altcram coparantquum ci a:qualis,aut 
ea maior vd minor fit. Velut fi comparem quadruplam proporrionc ad du< 
plam,quum quadrupla maior fit dupla,inter eas habitudo crit,qua propor^ 
rionalitatcm & proportionemproportionumnuncupamustommscnim pro* 
portionalitas cft proporrio,at non contra .Proportionalitatis alius ab hoc eft 
vfus apudQcometras,cft6|5 bjc parricularior appdlariotquam fic dcffiniunt. 
Proportionalitas,eft proportionum fimilitudo.Per fimilitudinem,flik}ualita 
tem intcUiguntrcaE autem proporriones SEquales funt,quibus (imilis incft dc# 
nominatio:nulIa:?j; proporrioncsdiuerfaru dcnominationnm cqualcs dicun« 
tur aut fimilcs.Solam idcirco proportioncm proportionum acqualium^pro* 
portionalitatcm appcUantrquam ob id & acqualitatcm 9C mcdietatem dicere 
cofueucrunt.4£Porr6,medietatum fpccies decc funt iriftitutar,quibus vnde* 
dmam adicdt Iordanus:at non dc omnibus fit in praelcns cura:vcruntamcn 
cactcrisomifilis trcs autquatuor,quaEfrcquenrius in vfumvcniut,refcramus. 
Ea: autcm funtmcdictas Arithmctica,Gcometrica,Harmonica,& pcrfcdif 
fuxaz8c queuis harum,trcs aut quatuor exigit tcrminosquibus cxprimacur. 
Mcdictas Arithmctica,eft habitudo quanriiatu fefe axjuali exccffu fupcran* 
riumrvtintcr lo 6 8 4.:ficut enim lo per 4. excedit 6,ita 8 per 4. vincit 4.:cftid« 
drco talis cxceffus primi ad fccundum,qualis tcrti) ad quarrii-Medietas fcu 
aK|ualitasGcometric3,cft habitudo quantitatum quac fimilem habent Geo* 
mctricam proporrionem:vt funt 8 4. 6 j,nam primi ad fccundum & tcrtij ad 
quartum dupla cft proporrio.ldem fucrit& de his S4. x i,vtcnimprimusad 
fccundum>tta feciidus ad tertium,d( tcrrius ad quartum.Mcdietas Harmo» 
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nic3ifCjkxSC Muf7ca,Hl habirudQ cpantitatum^quarum biaxfmf ad minbn^ 
talis eit proportio,qualis eft cxceiTuum intcr fe;vt 6 ^ j,velut enim 6 ad ? du* 
pla eft proportio,ita binari|,qui efi exceffus primi fupcr fecundum^ad vnita« 
tem,qua: eficxcelTus fecudi ad tcrtium.Idcm fuerit cie 6 j i,& de his n 6 4« 
Plurimj his medietatibus cog^uufit prpprietatcs,qu^ hoc loco recenfcre no? 
ftriin{HtijyiiWtcstf3nfc«ndcr^t:qufi fola Gcomctrida mcdfrtas ncc ca fem' 
pcr nibiscnn fit.In reliquis idcirco Euclidcm,Boctlum,& lordanum co* 
fMiuilIciuuabit.|£Harum proportionalitatum quxuis continua clTe poteft, 
aut dilcontinua,teu difiunda.Conunuam dicuntfi primftcrmini ad fecim^ 
dum tali« repcrxaturpioportio,qualis fecundi ad tertium,5c tcrtij ad quartfi, 
yel fi quantum primus terminus addit vel minuit fuper fecundum,tantfidetn 
fccadusfupcr tcrtium,& tcrtius fuper quartum addat minuStvcId in Geo» 
mctrica proportione dedarant 8 4. x. nSC quotcunqp numeri pariterparesfuo 
ordineconftituti.Sicm Arithmetuaviderceftmter 8 6 4. t:& interquotvis 
numerb&naturali feciedifpofitos»Hanc continua pioportionalitatem in tri'> 
buscjuatuor pluribufvc tcrminisliberum eft rcponere:at fi tantum tres fint, 
medius duorum muncre fungctur. Difcontinua fcu difmnda proportiona» 
Iiias,intcr cos terminos cofiituitux^qui fua: proportionis interruptione qua« 
, dam habet,ita vt propottio primi ad fccadutn,nt proportio tcrtij ad quartu: 
ncc ea inter fecundum 8C tcrtium fit:id generis medieutem habent 10 f 4 i:8C 
ii 8 6 a.tPportetproindedifiundamproportionaIitatemquatuorfaItemtec 
ininisconftarc:h6c<5 vnofatisa continuadiftidet.Rcdt idcirco& lordanus 
ait libro fecundo difiunctae proportiotulitatis media diiroa'ari:cotinux aute 
media aflbciari.CPerfcdiflima proportionalitas,eft habitudoquantiutum 
inter quas diuerfimode c5paratas,tres expofitx fpecies reperiri qucunt.Non 
efteiuminc5moduminter duo cxtrema diuerfas quatitates locare/juarum 
vna ad cxtremas Arithmeticam,alia Geometricain,aha Harmonicamferua 
bit proportionalitatcm:quod varia rerum fimilitudmc Bocuus arithmeticcs 
libro fccundo pulchrc cxpofuit. Hanc fpcdcm in his quatuor terminis licet 
dignofcere,! 198 6:co nempe ordinc quo fituantur,numcri Geometrica ha« 
bent proportionalitatem difcontinuam:vt enim it ad 9,ftc 8 ad 6,eft fefqui* 
tcrtia proportio.Prartcrea primi ad fccundum,& fecundi ad quartu propor* 
tionalitas eft Arithmetica:nam quocxceflfu n fuperat 9,eodcm 9 vincit 6. 
Ru rfus primi ad ), 8C terti) ad quartum , harmonica eft mcdietas: qualis efti 
emm proportio it ad 6 minimum terminum,talis eft exceftus maximi fuper 
mediumCqui eft quatemarius)ad exceflum medi) fuper minimura/]ui eft bi 
narius:nam vtracpeft duplaproportio.his crgomodisperfcdiflimacomplc* 
tur proportionalitas:hoc nomcn fortita,qu6d & tres prgcipuas mcdictates,^ 
omnes muficas confonatias ampledi putctur:dequibus no prarfentis cft loci 
differcrc.Hanc fpccie no paucioribus quam quatuor terminis pofferepertri 
xftimandum cft:verum in pluribus eam dari non cft incomodum,ceu videre 
licct inhis quincp,4.y ty ly 9 < . Primi nancp ad medium5J mcdi) ad vltimii, 
tripla cft proportioiquarc 8C gcomctrica proportionalitas crit.Dcindc primi 
ad fccundum,d( fecundi ad quinta eft Arichmetica proportionaiitas:quum 
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idem fit cxccffus,quippc lo.Tandem primi ad quartum,& quarti' ad quintfi 
hamionicam deprehcndcs proportionaliraremrnam vt maxuni ad mln/mQ 
ndcupla eO proporno,ita differcnria: maioruad diflfcrentia m/norn.Scd harc 
omittamus^regrcdiamur^,- ad eam qua tradcre occocpimus ^portionaJitatet 
C Oe vana proportionum cohiparatione,additione,5C 
mulhplicatione. Cap.II. 

Roportionum proportio,quam ant^ dcfiniuimus,autefl Proportfoi 
ifitcr proportioncs a:qualcs 6iuiccm c6paratas:hanc^ pro Hj^* 
porrionalitatcm squalitatis appcliant,aut(n' quum gea» 
mctris loquendum efl)proportionaliutem fimplidtcr,«C 
medietate: decuius fpedebus fiicdndie capite prajcedcnt/ 
efl diTputatum. Aut proporDones inarquales coparantur, 
fic^j; ea habitudo dicetur proportionalitas inacqualiratis.ln ca autem (i pro* 
portio maior ad minorem coparatur,proportionaIitas cft maioris ina:quali« 
eatis:vthabitudoquadrupla:adduplam:fi[ minor ad maiore referatur^pro* 
portionalitascftminorisinxqualitatis.Proportionalitas ina:qualitatis in r* 
tionalcm& irrationalem fccemitur.Rationalis,eftinter proportioncs comeii 
furabilcs.Proportiones autem c6menfurabilcs,funt qua: habet eandem pro» 
portionem partem c6muncm;fiue ea rationalis fit,fiuc irrationalis: velut funt 
quadrupla SC dupla,medietas enim duplf bis fumpta dupla efficit,& qaater 
fumpta quadruplam:fitnile eft de quadrupla 8c fexdecupla,qux duplam ha 
bent partem comunem. Irrationalis proportionalitas,per oppofitu inter eas 
proportioncs conftituitur,qua: incomenfurabilcs funt:qua: autem comenfu* 
rabiles aut incomenfurabilcs fint,figillatim fequens caput enarrabit. Ratio# 
iKriis proportionalitatis maioris inacqualitatis, quinque funt fpecies, multi* Proporoo» 
plex,fuperparticularis,fuperpartiens,multiplcx fuperparticularis, 8C multi* 
plcx fuperpartiestquarum definitiones & fiibdiuifioncsconfcntanecadalias ^**^* 
primi libri prarfigercexpcdit.Quacuis autem fignatarum proportionalitara 
poteritinter aliquas ^portiones reperiri:ceufcquctiadcclarabunt.Atquum 
xnaqualium proportionum proportioper cxcdfum maioris fupra minoretri 
(vt in fimpIicibusquatitatibus)dignofcatur,prius cofideradum videturquatf 
proportio minor aut maior fit altcra:* quo exccffu maior minorcm fuperet. 
CPrimum documetum,inacqualium proportionum maioris ina:qualitati's, Proportfo. 
ea maior efl cefenda cuius denominatio maior videbitur. Denomi natio aute """^ "*^°* 
proportionis non vt libro primo eft hoc loco intelligenda,fed vt lordanus in n^iJil^SJ', 
definitionibus libri fecundi ad hunc modum nobis exprcflit. Dcnominatio paratio. 
proportionis maioris quantitatis ad minore,dicitur numcrus fccundum quc Denomina. 
eum continct,& pars vel partcs minpris,qua: in maiorc fupcrfluunt.Omnis propor. 
ergomultiplcx proporao nomen fufcipit a numcro fecundum quc quatita* tioai»quid. 
maior minorem colligit,vt trfpla a teman'o,quincupla a quinario.Superpar 
ticularis proportio dcnominatione forrietur ab vnitate 8c parte minoris qua» 
titatis/ju^ in maiore fuperfluit:vtfe(qualtera ab intcgro 8C vna mcdictate,fcu 
a tnbus mcdietaribus:fefquiquinta ab intcgro 8C i,c\ux conftituunt,dcno* 
minationem acdpiet. Supcrparticntis proportionis denominatio exurgit ab 

D.iii). 



DE PROPORTIONVM P.R0POR.T lONE 

fntcgro SC partibus nuioris quantitati's,qusin maiore fupcrfluunttnam fu* 
pcrbipartiens quintas ab intcgro 8C ^.fupcrttiparticnfquartas ab intcgro & *, 
qucc l rcddunt,fuam dcfumit appcUauone.Quibus Sc multiplicis fupcrpar» 
ticular is multi plicis fupcrparuentis dcnominatio conflct,hmc cuii^ peruia 
crt.Diucrfarumergo proportionum fi dcnominationcs comparentur^digno 
fccre liccbitomnemproportioncm multipliccm^maioremelTcnon multiplici: 
quandoquidcm in omni multiplicimaius cxtrcmum plurics minus colligit, 
quod in no multiplici nequaquam ficri vidcmus.lntcr multipliccs(modo ex 
parte multiplicitatis caacra feructur paria)mula'fdiccs compofitac alijs maio* 
res funt: vt dupla fuperparticularis & dupla fuperparties,dupla fuhpUci ma« 
iores pcrhibcntur. Multiplicium fimplicium ca maior crit,qux a maiori nu 
fneronomcnhabet:& minor,qua:a minori:quadruplamenim tripla maiore 
dicunt.Superparticularium proporrionum eam maiorem dixeris,cuius qua* 
titas maior maiore parte minoris fuperfluit.Ob id ommum maxima eft fcf» 
qua]tera,qu6d in ea maior quantitas medietatc minorts fuperfluat^fit^ m&> 
dictas,partin aliquotaramaxima;efldcma fcfquilcrtia maior fefquiquinta» 
In fupcrpartietibus,ca maior efl cuius partcs minoris/]uac in maiore fupcr« 
fluunt^maiorcs pcrcipiuntur:quo modo fupcrbipartientcmteruas maiorem 
fupcrbiparricntequintas cenfebimus, & fupertriparticntcmquartas maiorei^ 
fupcrquadriparrientenonas vel fupertriparrientefq>rimas.Superparriculart* 
proportio,non fcmpcr maior efl, aut lcmpcr minor fuperparricnte^fed dum 
pars qux in maiorcfupcrfluit,maior cfl partibusin eodcmfupcrfluenribus, 
fupcrparricularis maior cft fupcrparricte:fin c diuerfo,minor.Vt fcfqualtera 
maiorefl fuperbipartietequintas:& eadem minor efl fuperbipartieteterrim* 
Etfi innumerae polfint coparadarum proporrionum mixriones cflid,per «si 
tamc quaE tradidimus,maiore flarim a minore vel mtnimo negocio fecemcs* 
Compa«tio |£Sccundum documctum,inter proporriones inacquaJes mmoris inasquali* 
propomo » ^^^^ ^ maior diccnda vem't,cuius denominatio maior conlpiatur.Denomi/* 
inxqu*. nario autem( inquit lordanus libro fecundo) proporrionis minoris quidem 
quanritatis ad maiorem,didtur pars vd partcs quota vel quotae illius fciLcet 
maioris fiicrint. Vult itacp dcnominarionc fubdupla: proporrionis cflc a me* 
dietatc:quod extrcmfi minus, maioris fit mcdictas:ita &■ fubquincuplam , a 
quinta parte vocari.Rurfum fubfefqualtcram a duabus tcrrijs,5i fubfupcrbi 
partientemtertias a tribusquintisappclIarionemforriri.Quumttaqpmcdie^ 
tas maxima fit parrium aIiquotarum,erit fubdupla proportioomnium fub» 
multiplicium maxima.Practerca fubfuperparricularis omms quauis fubmul 
tiplici maior cenfebitur,qu6d illa ab vnica partc aliquota dcnominarioncm 
fufcipiat:ha:c autem,fcmpcr a pluribus.Omnis dcmqucfubmulriplexmaior 
cft fubmulriplid fupcrparriculari,& fubmulriplici fupcrparricnte. Et vt fum* 
marimdicatur,fiduabusproportionibusmaiorisinaxjualitaris ha:c vocula 
fub pra:pcnatur,quaEmaiorerat,minorfict:ai quaeminor^maior. ha:c fiqm'* 
dcm prxpofirio,inucrfam fignat extrcmoru compararionc:quarc cx 8 qu^nri 
EuclidisA nona fecundi lordam',verum crit quod aflimicbatur. Vt emm 6 
ad X maior eft proporrio ^ ad i,ita i ad 4- maior erit^ a, ad 6:quare licet 
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trfpla maior fit dupla.enmhilominus fubdupla fubtnpla maior. |[Tcrtium 
documcntum^uotvisproportioncs(vt numeri)fimul addi iungiq; pofTunt: Proportib. 
ex cis^j vna in fummo proptcr additioncm conlurgit.Fit autc additio in hnc ' 
modum.oblatarum proportionum primi tcrmim llatuutur, ducunturq; cx* 
trcma maiora inter fe,rurfumct,' minora intcr fc:& quf inter produiflos tcrmi« 
nos cft proportio,ex primo datis proportionibus exadc compomtur. Velut 
C dupla 8C fuperbiparticnftcrtias mngcndac nnt,quum primi tcrmim' vmus 
fint 1 8C i,alterius vcro ? & y ,dudo 1 m ^ ,fit io:& duda vnitatc in ?,fit y.ptw 
portio igitur quae cft intcr 10 & j tripla quippc fclquitcrtia,cx dupla 8c fupcr 
biparticntctcrtias c6ftat:quum 10 ad 5- duplafit,& 1 ad jfuperbiparticnfter^ 
tias. Non maiori ncgotio cx tribus quatu6rvc proportionibus vnicam cofla^ 
bis cxtremis maioribus in fc dudis,& minoribus in fc:(ccadum quc modum 
ex his tribus dupla,fcfquaitcra,& fuperbiparricntctcrtias,quincuplam rcdde 
mus,qualis cft )o ad 6;nam }o ad if cft dupla^if ad 10 fc(qualtcra:S( 10 ad 6 
fupcrbiparticnftcruas: 8i fi alitcr comparcs ad to fcfqualtcra, 10 ad ir fu» 
pcrbiparricftcrtias,& n ad 6 dupla identidcm videbitur:ncc aliquacx partc 
variabitur c6pofirio:quod apcriens lordanus 8 quinri ait,Quodibctpropor 
tioncs quocuncp ordinc continuata:,candcm proportioncm conftituunt.hic 
addedi modus dcdaratur qmnta definirione fcxri Euclidis,qua ita fcribitur* 
Proporrio cx duabus aut pluribus proporrionibus ccnftarc diatur^quando 
proporrionum quanritatcs mulriplicatx aliqua efficiunt quanritate.vbi proa 
porrionum quaritates,imcrprctantur caru cifc dcnominarioncs:vclutclarius 
exprdlit lordanus oclaua noni,in huc modum. Omnis proportio ex duab? 
compolita,exdudtuvmus inrdiquam producitur.Volrnitauteexpofitorcs 
proporrioncm aliqua in alia duccrc,nihii aliud cfte q vnius dcnominatione 
in altcriusdcnominarioncduccrcAtproculdubio nihili rcfcrt fi proporrio* 
num dcnominarioncs in fc duxcris,aut caru cxtrcma modo nupcr cxpofito, 
Si ncmpc binariupidupla:dcnominatorcm,in ^ dcnominatorc fupcrbipar* 
tientis tertias duxtriS)4| feu !| cofia'es:a quibus proportio tripla (efquitertia 
nomcn habct,ceu doicuit prima huiusdocumcntum:idautcm&in finguhs 
Lcetdcprehcndcrc. Vifa cfVnihilominus additio pcr cxtrcmorum-multiplica 
tioncm cxpcditior,q'qua: dcnominationu multiplicarioncfit,cam idcircoim 
pra:fentiaru tradidimus.Ex his intclhgcrc licct quae lordanus libro nono da 
proportionum additione tradidit:quum inquit propofirione zi,Si dua: mul 
ripliccs iungantur,compofita erit multiplcx. Et 4.^ ,fi duae diucrfarfupcrpar* 
riculares coniungantur,c6pofita aut eritdupla aui fupcrparticularis autfu« 
pcrparticns.Itcm propofitione f ? emfdcm,qua:libct du;c fupcrparticntes c6i> 
iun<fb£ proporrioncquadrupla minorcm c6ftitucnt. Tandcm 48 fic fcribit, 
omnis fupcrpatticulariscum qualibet fupcrparrientc conftituit proporrion3 
tripla tmnorcm.Dehis qui plura vidcre cxoptat,ex co libro pa(I7m colti^crc 
poteft. ^tQiiartum documctum,omnis proportio poteft quouis modo muU Propomo* 
riplicarirpKJtcft cnim duplari,triplari,quadruplari,ac fcciidum rcliquas mul* ""[" 
tiplicationis fpccies augeri . Nec tamcn proportionc aliqua duplarc cft ipfcm 
per 1 vcl duplam proporrione maIriplicarc,quod in numeris fit:fed eft ipfam 
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feu fuumdcnommatoreminfequadratc duccre.VcIutfiTcfqualtcrajquacab 
integro & mcdictatc/cu a tribus mcdictatibus nomcn habct,duplada fit^du 
ccntur I in fc,orienturquc ?,quaead integra rcdu(5tar,binarium & ^ rcddunt: 
proindc dupla fdquiquarta a binario& ^ nomcnhabens,duplaeritreiquaU 
terae.Rurfum fi | pcrtrcs medietatcs ducatur,fict *J,quxin integra couerfae, 
tria intcgra cum J efficiunt. Ergo tripla fupcrtriparticns odlauas ab illis no* 
minata^tripla crit felqualtcrx.Si dcnicp ij pcr i ducatur,*^ crcabuntur,quae 
quincuplam fcfquidcdmamfcxtam denominant. Hacc igitur quadrupla crit 
fefqualterx.Ira crgo cotinuo progredicndum efl,fi vltra lubetproccdere,pos> 
ftrcmum denominatorc per primu multiplicando.ld apertc tradjdit Caim 
panus vndecima dcfirutioncquinti Euclidis,quum inquit.Tripla proportio 
in fcmultiplicata,producitnoncupIam:& tripla in noncupla.producit vige» 
cuplam fcptuplam:crit itacp proportio extrcmoru vigccupla Icptupla,qucxl 
cH triplum tripli.hacc illc:i'n quibus per proportionum multiplicatione,vtdt 
darc intcUigidcnominationum multiplicationem.Etfi hicmultiplicandi tno 
dus plus faus fuffiacns fit,iuuattamcn faciliorcm fubncdereconfcntanccad 
additione prarmiflTo documeto traditam.Omnis itaq; proportioduplabitur, 
C primis eius tcrmims acccptis,quilibct corumin fc quadratc ducatunnam 
producSorum tcrminorfi proportio dupla crit ad pra:flituta.Quod fi iidcm. 
tcrmini ducanturin fc cubic^,crcatorum proportio tripla eritad prima:hos 
rurfus per primos duccns,quadrupla:proporrionis terminos reddes:fic & in 
rcliquis.Quum igitur tripla proportioduplandacfl,tcmarius maius extre* 
mum triplac,in fc ducctur,fictq; noucnarius:& vnitas minus cxtrcmumin Ce 
mulriplicabttur,ncc abud quamvnicas fuccrefcet:proportio itaquenonajpU 
nouenarij ad vnitatcm,dupla crittriplic.Prartcrea noucnarioper > du<flo,t7 
oriuntur:quum<j idem fcmpcr fit extrcmum minus,proportio intcr »7 SC t, 
crittriplatriplar.Tandcmd lypcr j ducatur,Si profihcnt:quorum propor* 
rioad vnitatcm,quadrup!a cfl tripla:.Porro (ildqualtcra pioportioduplan» 
da fic,quum eius primi tcrmini fint ? & i,vtcr<5 in fc^ucctur^ficntf^; 9 8C 4^ 
quorum proporrioeflduplafc(quiquarta:ha:citaquedupl;%erit fdqualterxk 
hi termini fi perpriorcsducaturmaior pcr maiorcrr>,6!^minorpcrminorem^ 
17 & 6 apparcbunt:quorumproporriotnpla (upcrtriparticsodauas,cfltrf* 
pla fcfqualtera:.Pofteriorcs hiterminili pcrprimos duca«ur,?i 8c 8fict,quo* 
fum proporrio quadrupla cfl fefqualtcrae. Vt crgo in fimpHcibus quanatati» 
bus pcdalccorpus duplicantes,alterum pcdalcci iungimus:c6&<j;6cp duplo 
fifimplum adi)ciatur,fimpli triplumfit:cuidcmualiudfimplum appofito, 
quadrupiu reddit:ad huncq^modum conrinua fimpliadicdione omniacius 
multiplicia fuccrcfcunt.Ita proculdubio vt cuiuis proporrioiu fimtlcm adicce 
ris,dus duplam confiaes:cui cadem hmplcx iunda,triplain fimplicis confliV 
ruit^huic^ fimplcxatia fupcruenies,fimplicis quadruplam.Id autcm nuper 
cfficcrcdocuimus,conrinua additionequauisproporrioncmmulriplicantes» 
Eft ctcnim mulriplicario,adduio qua;dam:hoc tamcdifcriminis habctqui^ 
ritaitum mulriplicarioa proportionu multiplicarionc,quod illa dudu vnius 
m altcra flarim 8i fine acbra acidiaone fiat^ci^c^us cnim ^ in s,ic quinnari) 
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quadruplum natiin rcdclit)ha:c vero tnitumc .lamtempus cA fequeiis caput 
aggrediamur^hinc tamen fumpto cius exordio. 

C t)c proportionum lubtradh'oncjdiui(ioncj& commcn», 
furabihtatc, Cap.III. 

Va- antc tradita funt^declarant apcrte otnnc proportione 
I e^trcmi ad cxtremumcx proportionibus extremorumad 
I media 8i mcdiorum tnter fe in vngucm confiari. Idqj ab 
j lordano inter definitiones Iccundi ad hunc modum tra« 
ditumeil. Quumcontinuatx fucrint ca:danvel diuerfae 

jproportiones,diceturprimi ad vltimu proportio exom» 

nibus compoUta. Vndc Hatim cLgnofci poteft quibus proportionibus coflet 
quxuis proportio, tripla ctcnim proportioquacintcr j & i efl^ex (efquaitera 
qu^ cfl trium ad duo,&; dupla duora ad vnum coponitur.Suntqi ibi dupla 8C 
fefqualtera>vt vult lordanus c6tinuata::qu6d vnius extrcmum minus^iit al' 
teriusmaius cxtremflm.Proinde in (upertripartientequartas^fuperbiparties 
quintas,quieefl 7 ad f ,& fefqualtera qux efl 6 ad .f ^ncquaqua cotinuantur» 
idcirco nccillam componunt. Vcrum ea cxfefquifcxta,lerquiquinta,& fcfqui 
quarta c6ponitur:itemq;cxfupcrbipartictcquintas 8c (clquiquarta: pixtetez 
ex feiquifexta 8C fe(qualtera.Rurfum fdqualtera ex fefquiquinta & fe(qiu^ 
quarta componi deprchedetur.Etfi igitur eiufdcm proportionis diucrfae flnC 
compofiiiones,eaxicm nihilominus lunt componentes partes,quod nihil in* 
comodi efle fic decIarato<flaua quinti lordani.Quotlibet proportioncs quo* 
cuncp ordinc c6tinuata:,candcm proportioncm conflituunt.Hac igitur artc 
ciuufqiproportionis componentes partesdifquiri queunt,ri inter cius termi? 
nos mediumaliquoddccidcredonetur.Licetenimleiqualtera trium adduo. 
nullas partes habere videatur,ha: nihilominus mox apparebunt,vt fefqualte* 
r.r tcrminos 6 & + efrcccris:ca igitur conflabit fefquiquinta & (cfquiquarta* 
Demum fefquiquarta qux efl inter 10 8C 8,in fefquinonam 8i (efquicxtlauam 
difpefcitur:rurfum fefquiodaua, in fefquidccimaieptimam fcfquideciml^ 
fextam:hlc tadem in femperdiuilibiles^portiones licct (ubdiuidcrc. Eflitacp 
proportio omnis vt conrinua quantitas.cuius minimam partcm (ignarc non 
cfl:5C cx inftnius proportionibus,vt proprijs partibus copomtur.bfl practer* 
ea omnis proportio mtnor maioris pars,fi non aliquota faltein no aliquota; 
quare vt in quatitatibus fic in proportionibus minor maiore aliqua ex parte 
cfficit,concurritqj in ci us integram copoOtioncm . Proindc non modo qu^uis 
minor proportio potcfl a maiorc tanquam pars a fuo toto fubduci,vcruetia 
innnit.x:quadoquidcm vnica dcmpta infinitaedcmuntur.^Ca:terumex his 
qua: de propordonum muluphcatione dem6flrauimus intciligcre licet eam 
proportioncm ad alteram duplam dia',quxbis eam intcr (uaextrcma conti» 
nuatim colligit:& triplam,qua: tcr:ita&inreliquismultiplidbus.Dicetur 
etcnim fexdecupla,quadrupladupla:,qu6d intcns 8C i quatuorduplxcon* 
fpia'antur:prima quidem 16 ad 8, altera 8 ad 4,tertia 4. ad t,quarta x ad i* 
Rurfumfexdecupla dupla quadrupla: cenfebitur:& odupla tripia duplx. 
Sefqualtera: proportionalitads,d( fuperbipartientiflertias,omnium tandem 
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fpederum definitiones pcr hxc reddi pofTunttpatetcp ampbter via qua pr(V 
bcmus quaenam intcr duas quafuis proportionesfit proportionalitas.Qua> 
drupla cnim proportio quum dupla (it duplx,(it^; dupla quadruplccmedic 
tas,o<ftuplam proportionc,non duplam fcd tatum lelqualtcramquadrupla: 
cenfebimustquod no exduabus quadruplis/ed ex quadrupla^ dusmedfe* 
tate eomponacur.hac artc dixeris trigccuplam duplam proportione^haberc 
proportionalitatcm rupcrbiparticntemtertias ad od:uplam:qu6d )t ad 4. Ct 
CKflupla proportio,& 4. ad 1 quadrupla,qu2E efl * odupla:. Sint autem de re 
prof^oTita documcta.CPrimu,poteil omnis proportio minor a maiorc fub* 
dud,fadacp fubtradionc rcfidua proportio patcbit,fi proportioncs datae in 
primis tcrminisconftituantur:& prioris minor terminusin poncrioris ma* 
loremducatur^priorisdp maior in poficrioris minorc:qua: fubindc intcr or* 
tos nun^eros deprehedctur proportio,ca crit qua: fa(fti fubtradione minoris 
i maiore relinquitur.Vtquum a dupla lubct fubtraherefefqualteram,quae 
minoreft,primos tcrminosdupljEdcfumoi & i,& fdl^ualtera: tcrminos * 
8C i:duda vnitalc in ),fit ?:& dudo i in i,fit 4.:intcr + 86 ? proportio cftfd* 
quitertia.Dico igitur fubduda fefqualtcra a dupla,fcfquircrtiam relinqui: 
eamqj cxcdTum dfe maioris proportionis fupra minorem.Ea artcfubduda 
proportionefupcrbiparticntc tertias a tripla,proportiofupcrquadriparticns 
quintas rclinquctur:quod cx habitudine 9 ad 4 ftatim intelligitur.Huncfub 
trahendi tcnorem fcitc tradidit lordanus prima quinti.Ncmo falfc cenfeat 
quafdam proportiones eam intcr fehabcrc proportionem per qua maior mi* 
norem fuperat:aliudquippe dl cxcdTus vnius propomonis fuper alteram, 
aliud dusproportioadalteram.Odluplanquidcmproportio quadruplam* 
cxcedit dupla,nectamcnduplafehabctproportionead illam,fed folum feff 
quaItera,quod ex ante didis ampliter notum cuaiit.Id^ libroquinto expri* 
mens Iordanus,inquit,Differentia proportionis ad aliam,vocatur illa pro* 
portio qua cadcm fupra reliquam abundaredicitur.Si forfan hunc cxceirum 
feu differentiam propordonum optes fecus dignouilTc^hoc vnum perbreue 
fumito documentum.Talis cfl inaequalium proportionum difTcretia.qualis 
efl fuarum denominationum proportio.Namtripla cxccditduplampcr fcf^ 
qualtcram,qua proportionc fe habct dcnominator tripli ad denominatorem 
dupla:itemquincuplatripIamperfupcrbiparticntctertiasfupcrat.Prxterea 
fuperWparticftcrtias fcfquitcrtiam fcfquiquarta fupcrat:qu6d hacc proportio 
fit /nter ? Sf ^ earum denominationes.huius & prioris operationis vna dt dc» 
m6nratio:qucproindc expcditiorc dignoucris provoto requcre.^Sccfidum 
documcntum,vt proportio omnis,cotinua eiufdcm additionequouis modo 
multiplicatur,ita 8C omnis proportio cotinua fubtradione diuidi potcft.Fiet 
fgitur continua mtnoris a maiore fubdudho doncc nihil aut minus minorc 
proportionc fupcrfit:patcbit'quequoticsminor in maiore rcpcriri poteft. Vt 
quum proportio feptupla diuidendaeft per duplam,fubtrahitur in primis 
dupla afeptupla,manetque proportiotriplaXcfqualtcra:a qua rurfusdupla 
demitur,& rclinquitur fupcrtriparticiquartas.Haec autcquumminor fitdu 
pla,non cfl vltra progrcdiendum:quarc diccndum feptuplam proportionem 
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duas duplas 8C fupcrtripartientequartas coIligere>ex eis^cotnponi:&ea pef 
duplam dtuifa^binarius mquotiente repentur.Ad eundem prope modum 
fi fcprupla pcr refqualtcra diuidatur,in quoticntequatemanus confpicietur: 
mancbitq; indiuila proportiofupcrparuens Jj .Componitur iddrco lcptupla 
proporrio cx quatuor fefqualtens & fuperpartiente ^;:quod videre conucnit 
in his tcrminis ^67 & Si.Hinc manifenius apparet di uiiionem/^uadam ede 
fubtradlioncmiquod ex additionc ad prima quinti lordani (atis dedaratur* ^ 
^Tertium documenta,qu6 dignofcamus an oblatarquxdam proportioncs Propottfb^ 
comcnfurabilcs fint^an inc6melurabilcs,ininor a maiorc fubtrahatur,doncc f*""» 
minus ea fuperfit:^ refidua proportio a minore^h^c^ fecundum rcfiduu ab j^'^*'*^' 
alia dcmatur quoad fieri poterit: vdut antc de numeronun comefurabilitate 
cft declaratum.Si igitur ad aKjualitatcmquandoc^ dcueniatur,proportioncs 
comunicanteseruntinminimainucntaproportionc:fi veroin infinitum fit 
abiu'o,inc6menfurabileserunt.Quofit vt quadrupla& odupla comunica* 
tes nnt:dcmpta enim quadruplaab o<flupla,dupla manet,qua dcmuaqua* 
drupla fubdu(5la,dupla relinquitur,quxaequalis cft alteri dupla::quare hsc 
pars cft aliquota oduplae 8C quadruplae,qu£Eob id comcnfurabilcs funt.Hic 
difquifirionismodus ab Euclidedcpr6ptuscft:fecundum quc fupramodum 
fuerit difficileproportiones metiri,quum plcrunqi eas exiftimabimus com* 
inenfurabilcs,d( vix ante trigefimam fubdu(flionem poterit pars aliquota di* 
gnofd,fed nec quandocp ante centefimam,quod perraro in numeris fieri con 
Ipicics.Proindc ne taediofa 8C vana fit operatio,rci huius tradcdum cft docu* 
inentum:quo primo intuitu an commenfurabiles vel incommcnfurabilcs fint 
proportiones difccmamus. |£Quartum documenta,omncs dua: proportio* Qi{»i>por» 
ncs commenfurabilcs funt,fi inter primos terminos maioris illarum vnus vcl ^"f* r^*. 
plures cadunt medij proportionales proporrionc altera imnori vel cius partc k» fint, 
aliquotarquod fi nuUi medij hoc modo proportionalcs intcrprimos tcrmi^ 
nos cccidcrintjdatae proportiones incommenfurabilcscrunt. Volo innuerc 
(xfluplam 6C duplam comenfurabilcs elTc^quia inter 8 SC i primos tcrminos 
o<fluplae,reperiuntur 4. dCt^ui inter fe&cum extremis corinuc proportio* 
nales funt dupla proportionc,qua: minor erat datarum:eodem pailo dixcris 
fexdecuplam& oduplam comenfurabilcs efTc:licet enimintcr 16 & monrc 
pcriaturtcrmini proportionalesproporrionc o<ilupla,reperiutur tamenpro* 
portionalcs proportionc dupla.qua: cftpars aliquota,& tertia pars o{ivp\xt , 
quod fequcns documento pcrfe(^'us indicabit.Graua poftcriorisparus do» 
cumeti,dicimus duplam 8c fcfqualtera incomcnfurabilcs efTc^itcm triplam 8C 
quadruplam,na inter 4. 8C 1 nullus eft mcdius numcrus qui triplam propor» 
tionalitatcm eflfiaat cum cxtremis.Quo autc diluddiora fint omnia ( prima 
documenti parte euidenriam cx rei defmirione fufdpiente)iuuat panem po* 
ftcriorcm demonftrare.Nam fi inter primos terminos alicuius proportiom's 
non cadatnumerus proporrionaliter mcdius,nec inter fecundos,aut tertios, 
aut quocvis alios potcnt proportionahter medius rcpcriri:& fi intcr quofda 
terminos aliosa primis rcperiatur proporrionaliter medius,fimilis 8C intet 
primos rcperietur.Hoc allumptn patet:daris A 8C C,qui funt quarri tcrminf 
liutpi(^oirioms,& interquos cadat B^numerus proporrionaliter medius:(i[ 
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intcr nuUos minorcs A & c cadat proportionalitcr medius data proportioi 
ne^mtt^ A B C minimi fua: proportioiialitatis,erunt pcr tcrtia odaui Eucli* 
dis,A SC C contra fc primi:fi A8CC funt contra fe primi,crunt cx ij fcptinu 
Euclidis,5i to tcrti) Iordani,minimi tcrmini fcu primifua: j>portionis,quod 
edcontra hypothcfin.Ficri ergo non potcH vt A B C fint mminu termini fuac 
proportionaliwtis , A lamcn & C non fint primi fuae proportionis : quare 
fi intcr A & C quartos terminos fua: proportionis cadat aliquis proportio« 
nalitcrmcdius,ncccflumeninter primos (ecundos & quotvis ahosterminos 
ciufdem proporuonis tcrminu proportionaliter medium rcperiri,quod d&) 
monnradum fumpfcramus.Ne forfan quis haefitet an parte aliquotam data 
qusEuis proportio fufcipiat,fit aliud documcntum praefcntis propartc fccuda 
cnudcatiuum.CQi?*"^""' documentu,omnis proportio 8C ca fola aliquota 
propoVtio partcm habct rationalem,intcr cuius primos terminos vnus vd plures medij 
i vt muc j.ppgj^,jntur continuo proportionalcs Geomctrica proportioncSic igitur du 
pla nullam habct partem aliquota rationalcmiquum intcr t & i vcl li mauis 
4. & 1 nullus fit numerus proportionalitcrmediusrfic ncc tripla abquotaxn 
partc habet.Quadrupla autc medietatcm,$ intcr + 8C 1,1 fit proportionali* 
termcdius:rurfusod:upla tcrtiam partem habct,nam intcr s 8C i duo funt 
termirji proportionalitcr mcdij x.Idvnficx praccedcnu documento ncw 
ueris demonflratu:fi ex primis tcrminis datae proportionis no deprchcdatur 
pars ah'quota,eadem nccexquibufuis ahjs haberi polfc.Hinc veritasinno^ 
tcfdt 60 8C 61 noni dcmcntorum Iordani,quibus ad hunc modum tradit» 
Multiplcx proportio in ahquot acqualcs dillribui non potcfl praetcr mulcL* 
pliccs.Altcra.Nulla fupcrparticularis proportio inaliquot aequaics propor« 
tionescndiuifibilis.Quibus fit partem omnem aliquotam multiplidspro^ 
portionis multiplicem efle:nullam£p fupeiparticularemproportioncm parte 
aliquotamhabcrc.Qui plura hincdeduccrc optaucrit,Iordanum confulat:a 
quo plurcs huiufmodi proponionum proprictates haurire licet. 

|£ Fallk cuiufdani opinionis de proportionaLtatibus re« 
probatio* Cap.IHI. 

Roportionum proportfo, eflitne in fimplicia proportio« 
num ordinc refcrenda,multi vcrtcrut in dubium:eorum^ 
pars optima eam fimplicis proportionis fpccicm quadam 
eflc cenfuittomnemc^ proportionem quantitatis rationcm 
habcrc:qu6 diluddius proportionum proportio,ccuquj* 
dam quantitatu proportio aeftimaretur.Id tamcn prorfus 
difluafifle vifus cft Eudidcs libro quinto dementorum,qui vt proportioncm 
dcfiniuit,ftatim alteram proportionalitatis fubiunxit dcfinitionem:inquiens 
eam cfle proportionQ fimih'cudinem:fatis(mc iudicc)innucns proportioncm 
a quantitate feiungi . Addendum,alio loco de quatitatibus tradita eflfe theo« 
remata,alio(];locodeproportionibus:multaf(pe(rec6munes amtm' fenten^ 
tias dequantitatibus,quxin profKjrrionibus dcmonftrationem cxpofcunt. 
qualcs funt vndccima 8C it quinti.Proindc nonnuUi his ddufi ciirta ab Eu^ 
clidc,defimphabusquanritatibus tradita funt,dc proportionibus ipQs pcr< 
pcram funt intcrpretari,omnibus omma permifcentes . |£ Rutfiim^ in tantdi 
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cf roris lapfi funt,vt dicant proportioncs omncs cam intcr fe proportionc ha* Falf* opf» 
bcrequamcarumdcnominatores:haud fecus proportionum q numcrorum "^^^ 
proportiones mterfljngcres. fadunt proinde oduplam duplam quadruplx, 
&fcxtuplamduplam tnpla:,triplamq?dupla:.ldautc nihil prorfus eft aliud 
quam dicerc proportionis maioris ad minorem,cam cflcproporuonemqua. 
maior minorem fuperat. Vt enim fextupla proportio tripiam fuperat per du» 
plam^ita illius ad hanCjduplamdici volotproportionem. Sicpropcmodum 
dupla proportiodicetur iplis authoribus fefquitertia fcfqualtcra:,q> eam fcli 
quitcrtia fupcrct.Quaqua prfmiirocapite id nullatcnus dici poiTc fit aflertfi, 
iuuat ruhilominus quantum ha:c a veritaie abfcelTcrint,hoc loco fufius apcri> 
re:nequis vltroineundemlabatur crrore.Coguntur in prtmisquicun(peius Pnmatacto 
funt fcntctiac,ihcomficiari quapiam proportionem bis fuam medietatc colli* 
gcreraut ter fua tcrtiam.OdupIam cnimquumduplam quadrupla: pr xdi» 
ccnt,nihilommus intcr s8C i extrcmaodupIa:,minimcpotcflbisquadrupIa 
proportio cdtinuatim repcriri;ncc intcr 6 & i bis tripla confpicitur.ad ha'c,fi 
quadrupla oduplac vna fit medietas,eius fubdudionc ab odupla quod re» Sccunda 
Iinquctureritoduplacalteramedictas.Relinquiturautem dupla:hanccigo 
oduplx ncccflum cfteirc mcdictatem,5f quadrupla: a'quaIcm:quod iinpoin 
bilc eft.Sibi idcirco no polfunt non pugnarc,quum aflerfit clfc proportioni» 
bus vtendum ac fimerc quantitates eflent: omne tamen quantitatembis fua 
medietaton ample<fli,terq} fuam tertiam:quod dc proportionibus ftatim nc* 
gare cogutur.Prstereafatcbatur(vclint nolint)quafuis proportioncs cdmen^ Teitii nda 
furabiles cflTc, ficut 8C funt numeri a quibus fuam fortiuntur appellationem: 
dicant igitur quam partemcomunem habct dupla & tripla,fi comunicantcs .. - 

funt proportiones:fubuertantcp cunda Qeometria: thcoremata.Subucrtcnt . 
quidemnec ipfa modo,vcrum 8c Gcomctricas definitiones:quod lubct de» 
mdftrare. Gonftitutis nempc his tribus quatitatibus cotinue ^porrionalibus Qutiti 
I } 9,cx dcfimtione lo quintiHucIidis,tcrtii ad primu proportio.quac cft non» 
cupla,dupla eft ad proportionemfccundi ad primum,qua: tripla eft:no ergo 
rextupla,fed noncupladupla erit tn'plac:licet illiusadeius denominatoreda* 
pla fit proportio. Ad idemCnc huic difputatiom' plus fatis incubuiflTc videar) Quinci 
nouiflimum addam argumctum.Nanpc quum 6 8C t triplam proportione 
habcant:proportio quae cft intcr quadratos corum,dupla cft ad triplam,pcr 
coucrfamvndccimacodaui Euclidis,& tcrtiam fcxti lordani.Quadrati autc 
eorfi fimt )6 8c 4.,quorum nd fextupla fed ndcupla eft proportiorquare prorf 
fus eft a verftate alienfi fextuplam duplam eflc tripla: ( etfi 6 duplus (it ad O 
nifi forfan fcxtuplam proportJonem imprudcntcr faciant nocuplac akqualem: 
quod pcrquamabfurdumforet,itaquidem diccntc lordano libro fccundo. 
Similcs fiuc vna dicfitur proportioncs/juae eadcm rcdpiunt denominatione: 
maiorveroquac maiorcm,& minor quac minore.In cateris proportionibus 
fimilis fit dem6ftratio:ha:c enim vnica poterit falfam opinione funditus euer 
tcrc,& fi alia: non minus cuidcntes dud poflint.CHjcc indubitato fcntcntia Sexta ad U 
ob id fautores habuiiTc crcditur quod multam pra: fc fcrat facilitatcm:cxifti' "oo» 
tnctntq,' omnes proportionalitatfi nexus(quorum ardua alioqui eft encxlatio) 
k ftatim no maiori negocio g[ in numeris diflbluturos.At no minus in pro» 
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prf a quam vera opinionc caecuriunt^fi pr^feitim cos cxtra proportiones xnuU 
tipliciumproportionumdcduxcris.Propofitisfiquidem dupla&fcfqualtcra 
proportionibus,quum dupla a duobus integris 8C fefqualtera ab intcgro 8C 
mcdictatcnomcn habeat,ttatimvltrofatcbuntur dupla: ad fefqualtcram cflc 
proporrionem fe(quitcrriam:qualis fcilicct efl denominatorum.Quod fi ita fe 
res habeat,proportiodupla vltra fefqualteram,fdqualtera:tertiam partccom 
prehcndettpcr dcfinitione fcfquiterriae prof)ortfonalitatis.Habcbit igif ur fef* 
qualtcra terriampartcm^qua: rationalis eritproporriotno enim potcfl dupla 
proporrio,ficut necalia vlla rationaIis,ex rationali 8C irrationali proportio» 
nibuscxad» coponi,quod irrationalis rationaliadditairrationalcm cfficiat: 
ceu fequcntia dcdarabunt.Si fefquaItcra(vtprobatum cfl)tcrriam partem ra 
tionalcm fufdpiat,admittct proculdubio duplaquartapartcmrationalem: 
eadcm nempc proportiotcrria parsfucrit fcfqualtera:,& quarta pars duplae. 
lam autc quum dupla proporrio quarta partchabcatrationalcm,& cuiufiip 
rationalis ^portionismultiplcx,n6minus ^ipfafit rationalis,ncce(rumerit 
mcdictatem duplac (quae efl dupla ad eius quartam )rarionalcm cffc propor* 
tionem.Diamctri autem ad coflam ciufdem quadrari,dem6flrat pcnultima 
primi adiuuantc vndccima odlaui Euclidis,c(rcproportioncm,qua:eft mc* 
^ietas dupla::camigitur conucniet rarionalem c(Tc:eiusfj; extrcma,quae funt 
diamctcr 8C cofla quadrari,c6mcnfurabilia did.Quod fi verum cfl,tota ma» 
thcmariconmicohors cum Eudidc fuo principc non parfi illis dcbcrc vide» 
biturxjuodnunquam ante fcibiles dupl^ proportionis partes aliquotas,om« 
ni um primi fcitas rcddidcrint:qua: prorfus crant infdbilia ,fdbiha cfficientcs» 
Noti pofle At(diccs)infidabuntur proporrioncs fic fuas dcnominationcs forriri ,vt ca 
propordo. p^jg fecundo huius cft traditum:& fcfqualteram nomcn habcre ab intcgro 8C 
mnarionci medictatcNon tantum crgo nobis fcd & Iordanoc6traucnicnt:nccob i'd fa« 
ahter q ex« fn Icuiorcm trahentur crrorcm.Si ncmpc fcfqualtera a binario,5£ fcfqui« 
Scdto' quarta a quatcmario nomcn habcat,quid hoc ipfo fiicrit incprius.'' Vt cnim 
quadruplam ad duplam dicuntduplam cire,ita 8i fcfquiquarta duplam duf 
pla:i'pfis authoribus dicerccoucnict.Fiet proinde refpodentcr ad vndedma 
*• quinri Eudidis fefquiquarta proporrio.arqualis quadrupla:,pars fcilicettoti: 
i'ta 8C /dquiquarta maior crit dupla,pars fuo toto:quod extrema: abfurdita^ 
tis cfle nemo non nouit.Porro vbi diccrc praifumerent fefqualteram propor* 
tionem a mcdietate,fcfquitcrriam a tertia partc,& fefquiquarta ab vnaquar«> 
tafuamforriridenominarionem:rurfumin priorcm cnrorem deciderct.Ccn* 
fcrctur cnim dupla proporti'o,qua: a binario integrorum dcnominarionc ha# 
bet,o^uplam proportionc obfcruarc ad fcfquiquarta:vt quae a quarta partc 
vnius intcgri fcu o<ftaua partc duorum intcgroru nomcn fufc/piat. Efltt pro> 
inde fefquiquartaodaua parsdupl^:^ fcfqualtera,quartaparsdufdc:quarc 
8C dupla fefqualtcrae,medietas cflTct duplae.Haec autem rationalis eflret,qu6d 
mulriplex fitad rarionalemtquare vtprius diamctru cofla: c6mcnfurabilcm 
L. cfTc.duplamq? proportionem varias partes aliquotas rarionalcs admfttcrc co 

probarctur.SinguIa incomodaqua: hancfallaccmBafani Politifcntcnria fe-* 
quuntur,fi'rcferre tentarcm,nc magno quidem volumine tradcrcntunq» vix 
vnico thcoremari dc proportionibus aut proportionalitaribus ab Eudidc co 
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fift ^tisrde quib' ncc mennnifle flatueram,ni abfoluto opere in manus forte p^c fu cfwl 
ixKidifkt Volummj Rodulphi deproporrionum proportionibus djfputatio: ™ infettii.^ 
iqua antiquos renouas errores,Roma: congreflione pubhca cundos,qui cria 
perfpicacioris iudicij cenferetur, pah'nodia(inquit)canere, & d quam nuper 
imptobauimus opinioni adhacrere coegit.Nec idcirco fanc q> Romanos ma 
riTcmaricos fua(vt inquit)ha:refi obruenr,fibi gloriS pepenffe crcdat,fcdvei 
Tius vrbi dcdecus.f£Qu6 tadem tantx harrdeos fulcimina fundituseucrta* jjj^^ 
cur,iuuabit crroris occafioncm exprimere:& eas quibus decipiutur rationes cnotis occa 
dinblucre.Hinc ergo fcaturit omnls crror, $ exiflimatum fit proportioncs 
vtnumeros interfemultiplicari& diuidi polfe:obquod no incaur^ fibi dart 
poflulatVolumnius,proportiones quatitatum rationcm haberc:quas tamcn 
confpicuum eft fub rclationis gencrccoUigi.Promouct ad rci huius compro* Volumn^ 
bationetn o<^aua noni elementora Iordani,qua ad hunc modum fcribitur. Mtfaqe». 
Omnis proportio cx duabus compofita,cx du<flu vnius earum in reliquam 
producitur.Campani fubinde fententiamfuperdccimam&vndccimamdc* 
finitioncm quinti Euclidis,qua inquit proportioncm duplicatajClfc propor* 
cionem in fc multiplicatam:^ rurlus proportionc duplam in femultjplicata, 
quadruplam efficerc;triplamfi; infedu<flam,noncuplam reddere:& tripla in 
noncuplam,vigecuplamfcptuplam.Abhis,exquintadefinitione fcxti teflu» 
tnonium adfert,qua fic inquil Eudides. Proportioexduabus aut pluribus 
proportionibusconflarcdicitur,quando proportionii quantitates multiplt» 
catxaliquam dtciutquantitatcm.His potiflimum rationibuscouincere via 
detur,triplam proportionem pet duplam multiplicatam efflccre fextuplam 
duplam tripIa::ob idq; proportionem proportionum cfTe vt fuarum dcnomt^ 
nationum.Bx proculdubio cclebriumvirorumfcntctia:vel mcdiocritcr cru* 
ditumvirum(quantomagisVcIumnium) non modoandpitem rcddere,fcd 
& in crrorc tt ahcre poiTcnt,ni ex antc didis elucidationc fuiifent aflequuta:. 
CProportiones quidcm multiplicatione fuaru denominationi3,intcr fe mui 
tiplicari,non fic eft accipicndii (f produ^a proportio mulriplex fit ad aliqua 
multiplicanrium,velutmnumeris fit:fed quarcxmultiplicationcoritur pro* 
portio ex mulriplicatis in vngucmcomponi perhibctur.Id profc<f^o Campa« 
nus SC lordanus fenrierunt:vt iriquam dudis denominatoribus dvp\x8c tri« 
plae,denominatorfextuplxoriretur,quf cx illis c6ficiturcxa<fle :nam fcxtu^ 
plaquae inter 6 8C i efl,ex tripla 6 ad i,SC dupla i ad i coalefcitcoponiturtp. 
Id ipfum & Euclidesmanifeflius exprclfitquinta definitione fcxrijfignificas 
(fi,gratia exempli,extrema tripla: ) 8C i fumatunitcmfp extrcmaquadruplx 
4 & I )cx mulriplicarionc maioru extrcmorum,i i prouenire maiorcm qua* 
dtatem fcu maius cxtremumduodecuplx proporiionis:ha:c efl ergo duode^ 
cuplaquamcxquadrupla &tripla vultconflare.An quis authorum dixeriC 
proporrioncm quf ex duclu plurio multiplicium proportionum fit^adqua* 
piamearum mulriplicc fieri.^^mimmerfed produda ex multiplicatis coponi 
coflarecp. Etfi itzqt proporriona quanritatcs inter fe ducatur,nequaqua tame 
propria hacc cfl ipfarti proporrionQ mulriplicatio,fed verius quarda additio» 
Vt enim additis cernario SC quatcmario fcptenarius fit ex illis affurgens:ita 
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proculdubio tripla Si quadrupla proportionibus i'un(fhs,duodccupIa Ct cx 
illis vt fuis partibus intcgrc conrtans.Vocaucrunt nihilominus mathcmatici 
breuiutis gratia proportionu multiplicationc,cam multiplicationc quat eft 
intcr proportionu cxtrcma:hocq; dudu proportiones in vnam iunguntur,a€ 
fucaefcunt cxtrcma proportioms quae cx illis coponitur. Vt tandcm fumma' 
tim dicam,G quadrupla pcr triplamCimpropric tamen dC cxtremorum mul^ 
tiplicatione)multipIicetur,nolunt l:uclides,Iordanus,ali)q; percclcbres raa* 
thcmatici duodccuplam proportioncm quaj hinc oritur ,triplam effcquadru* 
plxcfed id vnicum innuunt duodecuplam ex tripla 8i quadrupla conliituf» 
Id fanc authorum verba cui^ vel parum perito ftatim apcriunt:quac ob id 
longe maiori vchcmentia quam iaculata Cnt mox in hoflem vt tela quaxlam 
fetorqucntur^ipfumfiJ mifcrcproflcrnunt confodiuniq;. 

4£Vt cuiufcp proportionalitatis tcrmini flatuantur^gneturt^ pto* 
portio i nter quafuis oblatas proportiones. Cap. V. 

Vpcrefltria dubia impradentiarum ttanfigamus/^uae m 
fimplicibus proportionibus olim difcufTa lunt:primumK 
tcrtiu hoc capitc aggrcfli, At quum indubitato logc opc* 
rofiormagis^ ardua in proportionibus nteiu(modtdi(i> 
quiHtioq. fiinplidbus quantitatibus,oportunfi videbitut 
ad haec documenta praemittere.Primu^quacun^ propot* 
tione fignata,poflunt trcs termini aut quatuor plurefvc fignari cotinuc data 
proportioncproportionales:& quorii cuiufcpmaioris ad proximu minorem 
fitdau proportio.Id autc cffccerimus captis primis terminis datac ^portiop 
nis,primfi in fe ducedo,& cudem rurfus in fecudum,mox fccndum in fe,qut 
nepc tres termini hinc orictur proporuonales erut data proportione.Si dema 
primus primoru in queuis ifloria trin ducatur,& fecudus in vltimu,quatuor 
tcrmini fiet cadcm proportione proportionales. Pari artc fi primus primora 
i'n qucuis horu quatuor,& fecundus illoru in vlumii horum ducatur/juinqp 
fient proportionalcs tcrmim.Hacc opcrarioefl fccudac o6kiui £uclidis,per i« 
91 19 fcptimi demoflrata:in qua nunqua vnitas pro extremo proportionis eft 
defumcda,nec primi tcrmini duplachodoco diccturvnitas 8C binariusrvdut 
ex Eudide pafBm docemur. Rei excplum dcfumamus in propordone fupcr* 
bipartietetertias:huius primi termini funt s SC },duco itac^ j in fe,fitii; 9:du* 
coefidem } in f,« oritur ly :dudus fubindcf in fe,tf effidt:hi igitur trcs tet» 
rauu 9 if conunuamhabent proportionem.^uaceft fupcrbiparricnftemas. 
Prartcrca dudo j in qucuis horu trium,fiut hi trcs numeri 17 4f rurfus 
multiplicado j in if fiunt i :quatuor itacjt hi termini 17 ^.y 7y 1 if fe habet 
corinua ^porrione,Cc dcmn duccs ) in quclibct horn quatuor,8C t in vlrimu, 
quincpnumeros conrinue proportionalcs c6flabis,proportionc fupcrbipar» 
rientctcrrias.fimihs prorfus eftplurin terminorum cuiufcj proportionis pro» 
creario.CSccfidum documctum,potefl proportionfi vt numcrorfi ordo in» 
ftitui/iuofubindc vt numeris ipfis crit vtcndum.Fictautcm is ordo C quot* 
cuncp tcrmim" cotinuo proportionales quauis proportione tribuatuT,ex prg* 
cedenri documcto:& fecficli ad primfi cognita proporrio feorfum feruetur,^ 
quzteirijadprimu,&quacquartioinnium^ fequenriuad cundcm prima. 
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Hara Candem proporttonfi dcnominationes fuoordinediTponarur,6lf e i«* 
gionc numeri ab vnitoxc rdpodoiter adiaccac,ua enim proporrionu ordine 
nuraerQruordini (Imilecontcccns.yelut li (umatur hioCtotcnninx propor» 
rionaJes pjoportionedupla ii.^ii6it6^ us^ccundiad primumel) dupla 
proportio^tertij ad eiidem,quadrupla;quarti ad eundem,o<fhipla«juintiad 
endcm,rexdecupia:fex£i ad ipfummet prirau,trigecupla dupla:lcptimi,fexa«^ 
gecuplaquadriipla:& tandcm vltiim ad prirau centupla vigccupla odupla. 
.Eritaucedataru proportionu cum adiaceribus numeris fedidum hncmodn 
dirpofitio.Rurfumiumptis his quinqp numeris continuam proportionc (d* 
qualtcra habcribus,i6 t+ i6 8i,proporriofecfidiad prim6eflfefqualtera: 
teru| ad cudem^dupla fcfquiquarta:quarti ad cundc,tripla fupertnparticnf> 
odauas:5£ pofhcmbvltirai adprimii,ellproporrioquincupla ferquidecima 
rexta:erit proindje felqualtcrarproporrionis ordo fecudum hanc difpoCtione. 
CTeraumdocumentu,cuiufuis oblatae proportionalitaris,& mulaplids 8C 
no mulriplids tcrminos vt pra:figamus,oportct quepiam proporrionn ordi» 
nem ex prajmilTo documcio conllituere:&: eoufq? extcdcrc donec inter nume 
loscollatcralesprimi termini datae proportionis reperiatur:ftatim£p propor> 
tioncs illis numeris e diredo adiacetes eandem oblcruabfit proporrionc:qua: 
«ritpnusquxfita^porrionalitas.Velutquumquartitur ^poniones aliqua 
interquas fit proporrio fcfquitcrtia,quum + 8i j primi huius proporrionis 
icrraim' in prarexpolito ordine cematur,illisq{ adiaceate regionefexdccupla 
& odupla,dicedura cft 8i haru proporrionum fcfquiterua dfc proportionc. 
Ita odupla adquadruplam,fefqualtcra perdpietur, & tripla ad duplam.In 
fefqualtcrarfi ordine tripla fupertriparucibdauas tripla dt ad fefqualtera,« 
eadcm efl fcfqualtera ad dupla fefquiquarta.H jc fingula ftarim demoflrare 
facilc cft,q> omni proportionCi ordxne,proportio quac omniii prima eft & mi» 
nima,fit cuiufcp lcqucris pars aliquota,vt vnitas cuiuf<y numeri.Omnis id» 
<irco fubfeques proportio,primam pluriesinter fua extrema colligitrfecunda 
quidem,bis:terria,ter:quarta,quater:quod vndecima defimrionc quinti tra> 
Aidit Gampanus.Eritproinde proporrionn ciufdcm ordinis ea inter fe habi 
tudo,qualis cfl adiacentin numeroru:quare ficut proportio omnis rationalis 
poteft inter quofdam numeros reperiri,ita eadcm inter aliquas proportiones 
larionales coftitui ex bseft manifeftu.CQuartum documcmm,quum inter 
folas comefurabiles proportiones rarionalis fit proportionalitas^quibufcui^ 
oblatis ^portionibus,vtearn proportionalitas appareat,ftarim cofiderandu 
cft,an coraenfurabilcs fint,an incomenfurabiles: ^ fi incomcnfurabilcs vifae 
Iint,diccda eft caru proportio irrarionalis. Si vero c6menfiirabilcs,crit inter 
«as rarionalis^portiorcuiusdcnominatio dignofcetur minoris earu ordinc 
conftituto pcr fecudum documcntii:in quo fi vtraqp proporrio rcperiatur,fa* 
cilc fueritearum proporrionem pcradiacentesnumerosdcdararcAtfiineo 
ordinc maior datarn proporrionu minime rcponatur,oportet ordine confti» 
.tuereapartealiquotaminorisproportionis.Id^jvnumtiti perfuadc pr* 
porfaoncs omnes comenfurabiles in eodem proporrionfi ordine conflitui.Si 
igitur in excplo proponantur tripla 8C fcfqualtera,aut dupla 8C fextupla,finfe 
mota pronundadura cflillarfi proportiones irrarionalcs efTe. At H tripla 8c 
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noncupla offcratur,mplac proportionis ordine c6flituto,patcbit carfi dupla 
cflc proportionem.Dumautcquadrupla:& oduplaeproportiocxqulntur, 
coftituto ordinc quadruplacfict quadrupla/exdccupla.fexagccupla quadru 
platintcr quas oc^upla non repcriturincc ob id exillimandum cft odupla: SC 
quadruplaE nuUam effe rationalem propottioncm:ied quum quadrupla me* 
dictatem habcat,quac cft dupla^ab hacordo proportionumeli inchoandus: 
«epcricturquccxtlupla tcrtio locoquadruplam proximcfcqucns:quamobrem 
oduplxadquadruplafelqualtcra diceturproportio.Satius crgo fucru,dum 
ordinem qucmpiam proportionum c6ponimus,a minima proportione illius 
ordinis inciperc^qua: omnium maiorum pars cfl aliquota. 
it &; Hib 4[^Relpedu datz proportionis,altcratfi (ignare,quae ad eam quam* 

uis oblatam habeat proportioncm rationalem. Cap.VI. 

n Oflremum dubium impra:fentiarum couenit dircuterc:ui 
[dico^fecunda: difficultati fimpliciumproportionum hic 
[refpondet.Non cftauteexiflimadumqualibet rationalem 
proportionc polle cuiufc^ proportionis rationalcm propoc 
tioncm fufciperc:tripla fiquidem nuUa habct proportione 
^^^^^^^^Jad fe fcfqualtera aut fcfquitcrna faltctnrationale.Proinde 
licet hoc loco tradatio fit iolum dc proportionalitate rationali,ea tamen pro 
fuis cxttcmis non mocio propoitioncs habet,quarfi vtrac^ eft rationalis:veifi 
.duascontingithabcreirrationales,vt fefqualteraduplaE,quaeirrationaUs eft^ 
^pla habet proportionc admedictatc duplaealtera irrationale.lrrationalis 
quocpcu rarionali rationalc efficit proportionalitatc,vt fcfqualtcra duplac ca 
dupla.Sunilcprope cftin quatitaabus ipfis:nam lineae quacnuUo pacionoi' 
me ris cxprimi poiluntjratlonalc quadotp habet proporrionc:vt duora qua* 
dratorum/iuorfi vnius cofta bipcdalis eft,altcrius vcro cofta quadrupedalis, 
diamctri(vt cofta:)dupla funt proportionc,quod cx dccimalcxta quinri Eudi 
dis dcmoftrarione habct:(unt igiiur diamctri intcr fe c6mcfurabilcs,etfi nuUa 
carfi pollit numeris numerorumvc fracbonibus dcdarari.Si eni exprimeref, 
quumiam cofta cxprefta fit,diametri ad cofta eiufdem quadrari rarionalis 
cfTet proporrio.Scd iam dif&cultaris huius funtodocumcta.|£Prima dociu 
Omnis pro» nicnta,omnis proporrio fupra fe dupla tripla quadruplam 8C quauis abam 
SemmuW*. multiplicc habct^etfi primo data iit rarionalis,rationalcs crut quocj ciusmui 
pUcclubet. ripliccs.Huius cuides eft ratio,quii qu§libct proportio duplari poiCt, tripla 
ri & quouis alio modo mulriplicari,ceu pr^iruilum caput indicabat, propor^ 
tionum ordine colUtuto.Sic igitur fefqualtera duplam habct,qua: eii dupla 
fefquiquarta:& tripla/iua: eft tripla fupcrtriparticfodauas:hac^; omnes ra? 
tionalcs funt a prima rarionali c6fecla:.Huius rci dem6ftrario,cx coquc in« 
ftituimus proporrionalifi quanritatu ordine,c6fpicitur.Nam iecunda^ pri« 
ma rarionalcs funr,terria 8C fecada,ite quarta& terria,per dcfinitione corinu^ 
proporrionalitaris.Quod fi itaeft,vt cuiufuismaiorisquatitatis ad proxima 
fninore fic rationalis j?porrio,crit pcr additionead cK^iaua dccimi Euclidis, 
cuiufcp maioris ad omniu minima quaritatc,rationaIis cria proportio.Atcx 
vndecima definitionc quinti Euclidis,omniii lcquenriti quantitatii proportio 
ad piima,mulriplex cft ad propoxrionc iecadxad primjE^quaieailumptum 
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tlBER. SECVNpVS. 
vcrum cfi.In hunc modum fucdnde dcmonflrationes pcrflringcrc nos cogit 
tum loci' tum tcpons pcnuria.Quum nihilommus irrauonalis d) proportio^ 
nequaqua oportet omnes eius mulripliccs irrationales clfe.Practcrca,mcdie> 
tas duplo: dupla ad (c habet rattonalem^^ triplam irrationalerita tertia pars 
duplxdupla habct irrationalc^triplam rationalc,^ quadrupla irrationale* 
|[]b-'ccudum documctum.non omnis proportio rationalis fubmulripiice ha* 
bct/uperparticularcaut fuperpartiente ratidnalcm:fcd ea folumqus parte 
vcl partcs aliquotas habct rationalcs,qua: didas proportioncs valet dcnomi* 
nare.Soia autc ea rationale antc diximus partcm habcrc aiiquota rationalc, 
intcr cuius primos terminos vnus vd plures mcdi) cadut numeriGcomctrica 
proportfonc cotinuo proportionaies.Exiiis aute cognitu facillimaefl qua« 
druplamproportione,felquitcrtiam fupra fe non adinittcrc,caret enim tertia 
parte rationali:ateadcm rcfquaitcra rccipit,^ medtctate habcat,quac cfl du^ 
pla proportio:obid li dupIaquadruplajiunxeris,oduplareddes fcic]uaitcra 
ad quadrupla. Eodem iure cciendum efl o(fhipla(cuius tcrtia pars elldupla 
proportio)fe(quitcrtia donari.Hinc rurfus dcprchcndere cft, quac proportio 
rationalc fupcrpartieicmhabeat.Omniscnimquae parte aliquota rationale 
fufcipit,fuperparticntedonaturquaEab capartc poflrema habct dcnomina* 
rioncm:quarc odupla(cuius dupia efl tcruapars)fupra fequadam habct fu* 
pcrpamente,quippc trigecupia dupla,cuius ad odtuplaproportioeflfupcxa 
bipartfcnflertias.Tcrtio,pcruiu cx hifdcm eflqua: propordo muiupiice fu» 
pcrparticularc aut mulriplice fupcrpartientc rccipcrc fat apta.C^um ncmpc 
cxpracmiiTodocumetoquxlibct quaiibet multiplicc admittat,ii limui pars 
aliquota ci n5 dcncgetur^ficut ab ea parte fupcrparticulare habct,ita 8C muU 
tiplice fupcrparticulare:& vt fupcrparuete,ita muluphd fuperparucte dona» 
bitur.Quarto,diiuddum fit ca proportione habcre fubmultipiice,fubfupcr« 
parricularc,aut fubfupcrpartictem/juajin totpartes aiiquotas rarionales ert 
diuifibilis/quotvnitates habetnumcrus maiorprimoru terminoru datg pro» 
porrionis.Vtquumde trigccupla dupla^porrioneinuefligaturan fubfuper 
biparticntctcrtias habcat^ua primi termini huius proporrionis fint y & j, 
polfitiji trigccupla dupla in s partcs aliquotas vt potc in f duplas diflingui* 
dicedum cfl oduplaquac tresduplascolligit,data proportione habcremino* 
risinaEqualitatis:eodcmiureoduplafubtripla habct,ncpc dupla:& [ubfcf» 
qualtcram,quaecftquadrupla proporrio.CTcrriii documeniu,omnis pro> 
porrio rationaiis omnisgeneris proporrionc admitut.volodicere,quauis ra* 
tionali proportione pra:ftituta,poirum ad cam omnc mulriplicc pracfigcrc,& 
fupcrparticuiare,&fuperpartictcm,8i: cartcras mm maioris tum minoris in» 
xqualitaris:qua*fi no fcmpcr rationalcs fint,faltcm irrarionalcs erut.Huius 
dcmoftrario cuidens eft^^qujlibet proportio fit vt quaritas cotinua in quoo 
cuncp partcs aliquotas fi no rarionalesfalte irrarionalesdiuifibilis. Addendd 
igitur parte vel partes aliquotas toti minori proporrioni,fupcrparricularcm 
dTictcmus,autfuperparricntc,pro ratione& modoobferuato in fimplicibus 
proportionibus.Modus autc addcdt hic cft,numcrator 8C dcnominator par* 
tis irrarionalis addendac,fimul iungatur:& rationalis proportiocuiusillacft 
pars,tories fumatur/juotus cft numerus cx addirionc confc(flus:refultantis 
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DE PROPORTIONVM PROPORTIONE 

ncmpc proportioni's(quac fcmpcr rationalis efl )pars a denominatorc dcno* 
tninata^efl qua quxrimus. Vt(i tripix proportionisquxratur fcrqualteta^co 
ucnittriplacfua mcdictatcadiugcrc:quaproptcrpars adiagcndacft i.Iungo 
igitur I cum i,SC quum i oriatur tcr dc(umo tripla in hOc modum i j 9 17: 
proucniens j>portio cHvigccupla fcptupla^triplatriplaE^cuius mcdictas/]uae 
«n irrationalis proportio,enfefqualtera triplac. Namtripli mcdietas^en fef;i 
qualtcra nmpli.Itc,fi ad fcfqualtera quasratur fuperbipartieflcttias^addedae 
quidc funt ipfi feiqualtcraE * dusrindis numeratorc 8C denominatore partis 
addcda: f coalcfcui:quinquiesitaq?dcfumcdacflfcfqualtcra,fic ji +8 71 ict 
161 i4.?,fitcpextrcmi ad cxtremu proportio fcptupla (upcrparrics nouedcdin 
trigcfimas fccfidas •*.:cuius ^eftea^portioquaquacrimus.Quincuplieni \, 
femd fimplum & cius * colligit:cx hisqj operationis demonflrarioncbcct ve* 
nari.Huius nihilominus fi forfan fcdulius caufam cxpofcis^tc ad quantitatfi 
opcratione conucrtc:qua huic fimilc agnofces. Nam fi ternario 4. alios terna 
rios adicceris^vt ; temarij aggeretur^if reddetesrorri quindenarij ; defumcs, 
quinaria c6pcrics:cuius ad j cft oblata ^porrio fupcrbiparuenflcrtias. Ergo 
vt in numcris feu proportionibus fimplicib^ quinc^ tcmarios iuximus^ita in 
proporrionu proportionibus quinq? triplas j?portiones iunxiilc coucnicbat* 
Talis crgo fucrit modus opcradi in fupcrparriculari 8C fupcrparuete. At in 
multiplid fupcrparriculari 81 mulriplid fuperparriete^priufqua ex docuine« 
to opcremur,nobis oblata ^portio mulriplicada eft:vt fi addupla rcperieda 
eft dupla fcfqualtera debct dupla duplari>& procreatx quadrupla: adiugcda 
cfl molictas dupla::fitq; proportio qua: didtur quadrupla cum mcdictate du 
plae^autfimauis mcdictas trigecuplf dupl^ appcllabitur.Potcfl td ctia alitei 
haberiyfi omnes denominationes data: ^porrionis colligamus:& torics pro« 
porrione ipfam addamus fuo minimo termino quotus efl numerus ex addi* 
tionc prouenics:nam parstotius proportionis a dcnominatorcnominata ilia 
cfl qua: quarritur. Vt quacrctes dupla fupcrbiparticntetcrtias,rcfpc(flu duplae 
lugemus eiufce proporrioms denominatores qui 7 reddcnr:quare 7 fumedae 
funt duplx^practer prima:exhis 7 cu prima fict proportio,ducctuplaquin« 
qua^ccupla fcxcupia,cuius tcrtia pars cfl ea qua quacrimus,habcs jjporrionc 
duplainfuperbiparticntcmtertias ad duplam.In proportionibus minoris irv 
aqualitatis non tata fucrit opcris difficultas:quinimo rcs ipfa flatim fcfc fen* 
nbus ofTeret.Nam fi petatur fubtripla quadrupia:,dicedum eft illa dle terria 
parte quadruplae,cui hoc vrucfi nome eftcita fubfcfqualtcra quadrupla:,erit i 
quadruplac,fic fe habes adquadrupla,ficut i zdi-SC fubfuperbiparticflertias 
triplae,erit proportioquacdicitur i triplx: & eiufdem fubdupla fefqualtcra, 
dicetur | triplx.hocmodocflin fingulisproccdcndum.Hincclarueftomne 
eam irrarionale proportione,cuius hadcnus mcminimus,rationalis propor« 
rionis parte efle aliquota^vei partes:nccaiixv(quamrcpcriuntur in vfu.Sed 
dequacuncfi rationali proportionalitate,fiuc intcr ambas rationales propor« 
riones,fiuc ambas irrationalcs,autvna rationaii^altera irratiotuU comperias 
tur,lia<flcnus didhrm fit abunde . 

^Tres fzpius acccptx dubitariones^inincommenfurabiiibus 
quanritatibus htc difToluuntur. Cap. VII* 
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Vutn mcomcnfurabihumquatitatum proportio irratio» 
nalis^ rationali ^portionc aliqua ex parte nomc habcat, 
multaijcx^portionalitatibus hic defiderctur,irrationa* 
lis proportionis difquiritioni vidctur hic locus idoncus» 
Irrarionalis autc proportio inter incomcnfiirabilcs quati» 

^Jtates rcperitur:quaru vtra<5 aut fiiltealtera numcris,nu# 

mcrorumve tradionibus cxprimino potqfi.Ob id licet raro vcmat in vfijm, 
vt irrationalc proportionc particulatim detcrmincmus,id tamc diccrc aggre 
dicmur,oficdentcs triu dubitationu dilToIutione hic no prorfiis demoftratio* 
necarcrerfiibijcieturaute pro moredocumeta,qua:rcm ipfam(ctfi iniprimis 
arduafi't& inuoIuta)figillatim edocebut.CPrimu documentu.omnis finita 
magnitudo poteft in quotvis partes quauis proportione ^portionalcs diftri* 
bui,quod efficicmus fumptis aliquot tcrminis optatac ^portionis,ad quorii 
fimilitudinc magmtudinis partes difponcmus. Vt fi diuidcndu fit bipcdancu 
corpus inquincp partesproportionales^portioncdupla/iuintjprimi tcrmi 
ni eius proportionis colligetur in huc modum i x + 8 i6,qui fimul iimdi 31 
c6ponunt:diuifoproindetotobipcdaneoin ji partes,prima pars propoitio» 
nalis ex cis 16 c6prchendct,fccuda,8 earum:tcrtia,4:quarta,i:quinta,i :ha:q; 
pariter adieda: totu bipcdaneum rcddunt. Et fi diuidcndum fit in tres partes 
propomonales ^portione fuperbipartictetertias,quum huius proportioms 
tres primi termini fint 9 'f ly.qui fimul iundli +9 rcddunt,fi totu bipcdancfi 
i'n 4.9 partcs diftribuatur,cara prima parte cfficict,iy fccudam,& 9 tertia. 
CSccundum documcntum,intcr quafcun(p duas magnitudines finitas 8C in* 
aajuaIes,poflruntquotcu(j aha: proportionalcs rcpcriri:fi exccQus maioris fu 
pra minore diuidaturin partes proportionalcs ca proportionc/][uae cft pars 
proportionis qua habct magnitudo maior ad minore.Propofitis iuq; A & b 
quatitatit>us,quara A fit pcdum 17,8 pcdum 8:fi lubct duas quatitates pro* 
portionaliter medias inter A & B rcpcrirc^cxccfTus Afuper B,qui cft 19 pcdQ, 
in trespartesdiuidetur^portionalesproportione fcfqualtcra,quac cll tertia 
pars tripIacfupertripartieu'fo<ftauas,proportionisfcihcct A ad H:fict^ prima 
pars 9 pcdum,fccunda 6 pedum,tcrtia + pcdum.Harum partiaminimam 
(qua: 4. pcdum eft) addens minima: omniumquantitati(qu£Ecft spedum) 
Cquatitatem 11 pedum c6pono:hinc rurfus altcra partcproportionalc 6 pe* 
dum adijcics,D quanutatc procreo 18 pedum. Nunc autem ficut A ad D,fic D 
ad C,8C c ad B:quarc D & c inter A & b proportionalcs erfit. Dcmonftratur 
haK opcratio:nam fi proportio A & B intrcs partes diuidatur,illarumq; par* 
tium d8CC termini mcdij c6ftituatur,c6ftat cos terminos ^portionalcs cffc: 
quum proporao A ad D fit ; totius proportiom's,fimilitcr D ad C,& C ad B. 
Hac igitur arte inter quafcucp duas inacquales magnitudines potcrit vna aut 
dua: pTurcfve^portionales c6ftitui:quod Eucfides de vna tatum propofuit, 
nonafexti.CTertiumdocumcntii,quauisdatairrationah proportione,ma' 
gnitudincs fignari poffunt,intcr quas ea coftituctur.Data cnim proportionc 
quae^cftquarta pars quincupla:,vt quatitates & extrema illius proportionis 
flofcatur,A 8C B magnitudincs quincuplam proportione habebut:interquas 
ex prauniffo documcto,trcs proportionalcs magnitudincs c D E cadcre da* 
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buntur:fi4nt(5 A K C cxtrcma datac irrationalis proportioms,fic C 8C D,D & 
E,E 8C B.Rurfum intcr A & D mcdictas crit quincupla::intcr A & E propor* 
tio cft appcllata \ quincuplac.Mcdictas fupcrbipartictiflcruas terminos no* 
tos habcbit,fi inter A8C a tcrminos illius proportionis,ponatut C quatitas 
mcdia proportionalitcr. Proportio dcmu vocata * fupcrbipartictincrtias,no 
ta cuadct fi intcr A & B proportionaliter cadant C & D:nam A8iD extrcma 
ficntilliusproportionis.Ncmo rem paruipcndat magnitudincs numcris 
non cxpn'matur:id cnimin plcrifqj fieri ncquit:fcd abundc fuffccentmagnis 
tudincs ipfas gcometrico morc fubijcerc,palam confpicicndas.CQuanum 
SccfiJi dubij <Jocumcntum,data magnitudinc potefl altcra pra:ftitui,qua: optata propoi* 
tionem irrationalc feruet ad illa. Velut propofita B magnitudine 4. pedum> 
inuenicmus magnitudinc qux ad b cam irrationalcm proportionc habeat^ 
qua dicunt * fefqualtcraEr:hocautc fi A magnitudo 6 pcdum ad B fiat fefquaU 
tjrajinter quas c8CD cadant proportionalitcr medix:tunc ncmpe quum fe(i 
qualtcra proportio in trcs partes difh'n<fh fit^proportio C ad B duas illarum 
coprehcndet:quarc rcfpedlu B magnitudinis inucta efl C magnitudo datam 
habcns proportionc,qua:cfl » fcfqualtcra:.|[Quintumdocumcntn,duabus 
Tfrtii dui"'i quibufqj magnitudinibus irrationaUbus propoiitis,nofci potcfl qua intcr fc 
** i rrationalem proportionale habeant.Si ncmpc cae magmtudincs fint A & 
C tertia quaeretur illis cotinuo proportionalis per 10 fexti:item D quarta rm» 
gnitudo cotinuapfbportionalitatcillis fubiungctur,& Equintarid^ cotinuo 
* lict donecaliqua reperiatur omniii prim^ rationalis(tadcm enim oportct ali^ 

quam repcriri)fi ea igitur fucritDquaruadquam Anoncuplaproportionc 
habeat,notu flatim fit intcr a8cb primo datas magnitudines elTe propomo^ 
nem irrationale^quae efl \ noncupla:.Qu6d fi forfan eum procdTum ad nulla 
magnitudinc rationalem prima: pcrduxeris,vix primartk magnitudinn pote 
ritproportiocnuciarireritncmpc altcrius irrationalis pars aliquota.Noncfl 
ex his caufandum fidatara magnitudinu proportioa pluribus partibus ali« 
quotis alicuius ratiohaUs noniinetur,ca ob id no pofle hac via rcpcrin':nam 
quxcfi^ partcs aliquotaealicuius totius,funt alterius vna pars aliquota.Etfi 
ergo proportio iritcr A 5C B fit * tripla:,id no impediet quo minus cadcm ctia 
dicatur \ noncupla::^ * triplae \ noncuplaefint.Proindcnullarumirrationa* 
Uum magnitudinu no poterit irrationahs proportio pcr ha:c haberi.CTres 
Operis con* itac^ dubitatiocs quas prinapio fumpfimus difcutiedas ,hadlenus diflfoluine 
^^*"' vidcor,primo i'n rationalibus proportionibus,mox in rationalibus propor* 
tionalitatibus,8C poflrcmo in irrationalibus proporrionibus. Irrationalium 
proportionalitatum nulluscft vfus:hisproindc abicdis proportionum traa 
ditio finem hicefl aflecuta.At fi quis ctiam irrationalium proportfonalibu 
tumoptctcognitionc,is tria quac nouiflimc tradidimus documenta fecutus^ 
earum vt irrationalium proportionum do<flrinam efliciet,euidentem tti de« 
monflrationemparitcrnadlus. -^*- 
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